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ǼΞǼΣǹǽΟΜǼΝΟ ΜǹΘǾΜǹ: ΜǹΘǾΜǹΣΙΚǹ ΠΡΟ΢ǹΝǹΣΟΛΙ΢ΜΟΤ 

΢ΤΝΟΛΟ ΢ǼΛΙǻΩΝ: ΠǼΝΣǼ (5) 
 

ΘǼΜǹ  ǹ  

A1. ΈıĲȦ  f  ȝȚα  ıυȞȐȡĲȘıȘ  παȡαȖȦȖȓıȚȝȘ  ıİ  ȑȞα  įȚȐıĲȘȝα  (α, ȕ) ,  ȝİ  

İȟαȓȡİıȘ  ȓıȦȢ  ȑȞα  ıȘȝİȓȠ  ĲȠυ  ox ,  ıĲȠ  ȠπȠȓȠ  ȩȝȦȢ  Ș  f  İȓȞαȚ  ıυȞİȤȒȢ .  

ΑȞ  Ș  f (x)′  įȚαĲȘȡİȓ  πȡȩıȘȝȠ  ıĲȠ  o o(α, x ) (x ,ȕ)∪ ,  Ȟα  απȠįİȓȟİĲİ  ȩĲȚ  ĲȠ  

of(x )  įİȞ  İȓȞαȚ  ĲȠπȚțȩ  αțȡȩĲαĲȠ  țαȚ  ȩĲȚ  Ș  f  İȓȞαȚ  ȖȞȘıȓȦȢ  ȝȠȞȩĲȠȞȘ  

ıĲȠ  (α, ȕ) .   

ΜκθΪįİμ  7  

A2. ΈıĲȦ  Α  ȑȞα  ȝȘ  țİȞȩ  υπȠıȪȞȠȜȠ  ĲȠυ  \ .  ȉȚ  ȠȞȠȝȐȗȠυȝİ  πȡαȖȝαĲȚțȒ  
ıυȞȐȡĲȘıȘ  ȝİ  πİįȓȠ  ȠȡȚıȝȠȪ  ĲȠ  Α ;  

ΜκθΪįİμ  4 

A3. ΔȓȞȠȞĲαȚ  ȠȚ  ȖȡαφȚțȑȢ  παȡαıĲȐıİȚȢ  ĲȦȞ  ıυȞαȡĲȒıİȦȞ  f ,  g,  F,  G, H, T.  

 
( f )  

 

(g)  

 
(F)  

 
(G) 
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(H)  

 

(T)  

 Να  ȖȡȐȥİĲİ  ıĲȠ  ĲİĲȡȐįȚȠ  ıαȢ  πȠȚα  απȩ  Ĳ ȚȢ  ıυȞαȡĲȒıİȚȢ  F,  G, H, T 
ȝπȠȡİȓ  Ȟα  İȓȞαȚ  Ș  παȡȐȖȦȖȠȢ  ĲȘȢ  ıυȞȐȡĲȘıȘȢ  f  țαȚ  πȠȚα  ĲȘȢ  g.  

ΜκθΪįİμ  4 

 

A4. ΘİȦȡȒıĲİ  ĲȠȞ  παȡαțȐĲȦ  ȚıȤυȡȚıȝȩ :  

 «ΓȚα  țȐșİ  ȗİȪȖȠȢ  πȡαȖȝαĲȚțȫȞ  ıυȞαȡĲȒıİȦȞ  f, g : (0, )+∞ → \ ,  αȞ  

ȚıȤȪİȚ  
x 0
lim f(x)→ = +∞  țαȚ  

x 0
lim g(x)→ = −∞ ,  ĲȩĲİ  

x 0
lim[f(x) g(x)] 0→ + = ». 

α )  Να  ȤαȡαțĲȘȡȓıİĲİ  ĲȠȞ  ȚıȤυȡȚıȝȩ ,  ȖȡȐφȠȞĲαȢ  ıĲȠ  ĲİĲȡȐįȚȩ  ıαȢ  
ĲȠ  ȖȡȐȝȝα  ǹ ,  αȞ  İȓȞαȚ  αζβγάμ ,  Ȓ  ĲȠ  ȖȡȐȝȝα  Φ ,  αȞ  İȓȞαȚ  
οİυįάμ .  (ȝȠȞȐįα  1)   

ί )  Να  αȚĲ ȚȠȜȠȖȒıİĲİ  ĲȘȞ  απȐȞĲȘıȒ  ıαȢ  ıĲȠ  İȡȫĲȘȝα  α .  (ȝȠȞȐįİȢ  
3)   

ΜκθΪįİμ  4 

 

A5. Να  χαȡαțĲȘȡȓıİĲİ  Ĳ ȚȢ  πȡȠĲȐıİȚȢ  πȠυ  αțȠȜȠυșȠȪȞ  γȡȐφȠȞĲαȢ  ıĲȠ  

ĲİĲȡȐįȚȩ  ıαȢ ,  įȓπȜα  ıĲȠ  γȡȐȝȝα  πȠυ  αȞĲȚıĲȠȚχİȓ  ıİ  țȐșİ  πȡȩĲαıȘ ,  ĲȘ  

ȜȑȟȘ  ΣωıĲό ,  αȞ  Ș  πȡȩĲαıȘ  İȓȞαȚ  ıωıĲȒ ,  Ȓ  Λάθος ,  αȞ  Ș  πȡȩĲαıȘ  İ ȓȞαȚ  
ȜαȞșαıȝȑȞȘ .   

α )  Η  ȖȡαφȚțȒ  παȡȐıĲαıȘ  ȝȚαȢ  ıυȞȐȡĲȘıȘȢ  f : →\ \  ȝπȠȡİȓ  Ȟα  

ĲȑȝȞİȚ  ȝȚα  αıȪȝπĲȦĲȒ  ĲȘȢ .  

ί )  ΑȞ  ȝȚα  ıυȞȐȡĲȘıȘ  f : →\ \  İȓȞαȚ  ‘1-1’ ,  ĲȩĲİ  țȐșİ  ȠȡȚȗȩȞĲ Țα  

İυșİȓα  ĲȑȝȞİȚ  ĲȘ  ȖȡαφȚțȒ  παȡȐıĲαıȘ  ĲȘȢ  f  ĲȠ  πȠȜȪ  ıİ  ȑȞα  
ıȘȝİȓȠ .  

ΰ)  ΑȞ  ȠȚ  ıυȞαȡĲȒıİȚȢ  f  țαȚ  g  ȑȤȠυȞ  πİįȓȠ  ȠȡȚıȝȠȪ  ĲȠ  [0, 1]  țαȚ  
ıȪȞȠȜȠ  Ĳ ȚȝȫȞ  ĲȠ  [2, 3] ,  ĲȩĲİ  ȠȡȓȗİĲαȚ  Ș  f gD  ȝİ  πİįȓȠ  ȠȡȚıȝȠȪ  ĲȠ   

[0, 1]  țαȚ  ıȪȞȠȜȠ  Ĳ ȚȝȫȞ  ĲȠ  [2, 3] .  

ΜκθΪįİμ  6 
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ΘǼΜǹ  Ǻ  

ΔȓȞİĲαȚ  Ș  ıυȞȐȡĲȘıȘ  

2

x 1
,  x 1

f(x) x

x α, x 1

+⎧ >⎪= ⎨⎪ + ≤⎩
 .  

 

Ǻ1. Να  υπȠȜȠȖȓıİĲİ  ĲȠ  α∈\

 

ȫıĲİ  Ș  ıυȞȐȡĲȘıȘ  f  Ȟα  İȓȞαȚ  ıυȞİȤȒȢ .  

ΜκθΪįİμ  3 

ȈĲα  παȡαțȐĲȦ  İȡȦĲȒȝαĲα  șİȦȡȒıĲİ  ȩĲȚ  α 1=

 

.  

Ǻ2.  Να  İȟİĲȐıİĲİ  αȞ  Ș  ıυȞȐȡĲȘıȘ  f  ȚțαȞȠπȠȚİ ȓ  Ĳ ȚȢ  υπȠșȑıİȚȢ  ĲȠυ  

șİȦȡȒȝαĲȠȢ  Rol le ıĲȠ  įȚȐıĲȘȝα  
1

[ , 4]
2

.  

ΜκθΪįİμ  6 

Ǻ3.  Να  ȕȡİȓĲİ  Ĳα  ıȘȝİȓα  ĲȘȢ  ȖȡαφȚțȒȢ  παȡȐıĲαıȘȢ  ĲȘȢ  ıυȞȐȡĲȘıȘȢ  f  
ıĲα  ȠπȠȓα  Ș  İφαπĲȠȝȑȞȘ  İȓȞαȚ  παȡȐȜȜȘȜȘ  πȡȠȢ  ĲȘȞ  İυșİȓα  

1
y x 2018

4
= − +  țαȚ  Ȟα  ȖȡȐȥİĲİ  Ĳ ȚȢ  İȟȚıȫıİȚȢ  ĲȦȞ  İφαπĲȠȝȑȞȦȞ  

ıĲα  ıȘȝİȓα  αυĲȐ .   
ΜκθΪįİμ  7 

Ǻ4.  Να  ȕȡİȓĲİ  Ĳ ȚȢ  αıȪȝπĲȦĲİȢ  ĲȘȢ  ȖȡαφȚțȒȢ  παȡȐıĲαıȘȢ  ĲȘȢ  f  țαȚ  Ȟα  
παȡαıĲȒıİĲİ  ȖȡαφȚțȐ  ĲȘ  ıυȞȐȡĲȘıȘ .   

ΜκθΪįİμ  9 

 
 
 

ΘǼΜǹ  Γ  

ΔȓȞİĲαȚ  Ș  ıυȞȐȡĲȘıȘ  f : [0, π] → \ ,  ȝİ  ĲȪπȠ :    f(x) 2 Șȝx x= −  .  

Γ1.  Να  ȕȡİȓĲİ  Ĳα  αțȡȩĲαĲα  ĲȘȢ  f  (ĲȠπȚțȐ  țαȚ  ȠȜȚțȐ) .  

ΜκθΪįİμ  5 

Γ2.  Να  απȠįİȓȟİĲİ  ȩĲȚ  ȖȚα  țȐșİ  
ox [0, π]∈  Ș  ȖȡαφȚțȒ  παȡȐıĲαıȘ  ĲȘȢ  f

țαȚ  Ș  İφαπĲȠȝȑȞȘ  ĲȘȢ  ıĲȠ  
o oA(x , f(x ))  ȑȤȠυȞ  ȑȞα  ȝȩȞȠ  țȠȚȞȩ  ıȘȝİȓȠ .    

ΜκθΪįİμ  5 

Γ3.  Να  υπȠȜȠȖȓıİĲİ  ĲȠ  ȠȜȠțȜȒȡȦȝα  

π

0

f(x) ıυȞ x dx⋅∫  .  

ΜκθΪįİμ  8 
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Γ4. α )  Να  απȠįİȓȟİĲİ  ȩĲȚ  
x 0

f(x)
lim 1

x→ =  .  (ȝȠȞȐįİȢ  2)  

 ί )  Να  υπȠȜȠȖȓıİĲİ  ĲȠ  
x 0
lim[(f(x) f(2x)) ln x]→ − ⋅  .  (ȝȠȞȐįİȢ  5)  

ΜκθΪįİμ  7 

 

 

 

ΘǼΜǹ  ǻ  

ΔȓȞİĲαȚ  Ș  ıυȞȐȡĲȘıȘ  f : (0, )+ ∞ → \ ,  ȝİ  ĲȪπȠ :    
ln(x 1)

f(x)
x

+= . 

ǻ1. Να  απȠįİȓȟİĲİ  ȩĲȚ  
x

ln(1 x)
x 1

+ > + ,  ȖȚα  țȐșİ  x 0> .   

ΜκθΪįİμ  5 

ǻ2. Να  απȠįİȓȟİĲİ  ȩĲȚ  Ș  f  αȞĲȚıĲȡȑφİĲαȚ  țαȚ  ȩĲȚ  ĲȠ  πİįȓȠ  ȠȡȚıȝȠȪ  ĲȘȢ  
1f −  

İȓȞαȚ  ĲȠ  įȚȐıĲȘȝα  (0, 1).   

ΜκθΪįİμ  5 

ǻ3. Να  απȠįİȓȟİĲİ  ȩĲȚ  f(x)f(x) 2 1> − ,  ȖȚα  țȐșİ  x 0> .  

ΜκθΪįİμ  5 

ǻ4.  Να  απȠįİȓȟİĲİ  ȩĲȚ  Ș  İȟȓıȦıȘ   

1f(α) f (α) Șȝ(πα)
0

x 1 x 2 x

−+ + =− − ,  ȩπȠυ  0 α 1< < ,  

 ȑȤİȚ  αțȡȚȕȫȢ  įȪȠ  ȡȓȗİȢ  ȦȢ  πȡȠȢ  x ,  ȝȓα  ıĲȠ  įȚȐıĲȘȝα  (0, 1) țαȚ  ȝȓα  

ıĲȠ  įȚȐıĲȘȝα   (1, 2). 
ΜκθΪįİμ  5 

ǻ5.  ΑȞ  F İȓȞαȚ  ȝȚα  αȡȤȚțȒ  ıυȞȐȡĲȘıȘ  ĲȘȢ  f  ıĲȠ  įȚȐıĲȘȝα  (0, )+ ∞  ȝİ  

F(e) e ln2= ⋅ ,  Ȟα  απȠįİȓȟİĲİ  ȩĲȚ  
e 12

ln2 F(1) ln( )
e 1

+< < + .  

ΜκθΪįİμ  5 

 
 

. 
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ΟǻǾΓΙǼ΢ (ΰδα Ĳκυμ İιİĲαακηΫθκυμ) 
 

1. ΢Ĳκ İιυφυζζκ ĲȠυ ĲİĲȡαįȓȠυ Ȟα ȖȡȐȥİĲİ ĲȠ İȟİĲαȗȩȝİȞȠ ȝȐșȘȝα. ΢Ĳκ İıυφυζζκ 
πΪθπ-πΪθπ Ȟα ıυȝπȜȘȡȫıİĲİ Ĳα αĲȠȝȚțȐ ıαȢ ıĲȠȚȤİȓα. ΢Ĳβθ αλξά Ĳπθ 
απαθĲάıİυθ ıαμ Ȟα ȖȡȐȥİĲİ πȐȞȦ-πȐȞȦ ĲȘȞ ȘȝİȡȠȝȘȞȓα țαȚ ĲȠ İȟİĲαȗȩȝİȞȠ 
ȝȐșȘȝα. Να ηβθ αθĲδΰλΪοİĲİ Ĳα șȑȝαĲα ıĲȠ ĲİĲȡȐįȚȠ țαȚ θα ηβ ΰλΪοİĲİ πȠυșİȞȐ 
ıĲȚȢ απαȞĲȒıİȚȢ ıαȢ ĲȠ ȩȞȠȝȐ ıαȢ. 

2. Να ȖȡȐȥİĲİ ĲȠ ȠȞȠȝαĲİπȫȞυȝȩ ıαȢ ıĲȠ πȐȞȦ ȝȑȡȠȢ ĲȦȞ φȦĲȠαȞĲȚȖȡȐφȦȞ αȝȑıȦȢ 
ȝȩȜȚȢ ıαȢ παȡαįȠșȠȪȞ. Συξσθ ıβηİδυıİδμ ıαμ πΪθπ ıĲα γΫηαĲα įİθ γα 
ίαγηκζκΰβγκτθ ıİ εαηέα πİλέπĲπıβ. ΚαĲȐ ĲȘȞ απȠȤȫȡȘıȒ ıαȢ Ȟα παȡαįȫıİĲİ 
ȝαȗȓ ȝİ ĲȠ ĲİĲȡȐįȚȠ țαȚ Ĳα φȦĲȠαȞĲȓȖȡαφα. 

3. Να απαȞĲȒıİĲİ ıĲκ ĲİĲλΪįδσ ıαμ ıİ ȩȜα Ĳα șȑȝαĲα ησθκ ȝİ ȝπȜİ Ȓ ησθκ ȝİ ȝαȪȡȠ 
ıĲυȜȩ ȝİ ȝİȜȐȞȚ πȠυ įİȞ ıȕȒȞİȚ.  

4. ΚȐșİ απȐȞĲȘıȘ İπȚıĲȘȝȠȞȚțȐ ĲİțȝȘȡȚȦȝȑȞȘ İȓȞαȚ απȠįİțĲȒ. 
5. ΔȚȐȡțİȚα İȟȑĲαıȘȢ: ĲȡİȚȢ (3) ȫȡİȢ ȝİĲȐ ĲȘ įȚαȞȠȝȒ ĲȦȞ φȦĲȠαȞĲȚȖȡȐφȦȞ. 
6. ΧȡȩȞȠȢ įυȞαĲȒȢ απȠȤȫȡȘıȘȢ: 17:00 

 

 

΢ǹ΢ ǼΤΥΟΜǹ΢ΣǼ KǹΛǾ ǼΠΙΣΤΥΙǹ  
 

ΣǼΛΟ΢ ΜǾΝΤΜǹΣΟ΢ 


