
ΘΕΜΑ 2 

Σε τρίγωνο 
∆

ΑΒΓ  η προέκταση της διχοτόμου της Γ� και της εξωτερικής γωνίας του Β�, 

τέμνονται στο Ε. Δίνεται ότι 
ΛΛ

ΓΕΒ==ΑΒΕ 270ο  

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΓΒΕ είναι ισοσκελές                                 (Μονάδες 12)                     

β) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου
∆

ΑΒΓ  .                                     (Μονάδες 13) 

 
 

 
 
 
 
 
 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνονται τα αμβλυγώνια τρίγωνα ΑΒΓ (Α̂ > 90ο) και Α΄Β΄Γ΄ (Α̂΄ > 90ο) με γ = γ΄ και 

 β = β΄. Αν τα ύψη ΒΗ και Β΄Η΄ των τριγώνων ΑΒΓ και Α΄Β΄Γ΄ αντίστοιχα είναι ίσα, να 

αποδείξετε ότι: 

α) ΒΑ̂Η=Β΄Α̂΄Η΄.                               

(Μονάδες 13) 

β) Τα τρίγωνα ΑΒΓ και Α΄Β΄Γ΄ είναι ίσα.       

(Μονάδες 12) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω δύο κύκλοι (Κ, R) και (Λ, r), με R=3, r=2 και ΚΛ=4. Να αποδείξετε ότι: 

α) Οι κύκλοι (Κ, R) και (Λ, r) τέμνονται σε δύο σημεία, έστω Α και Β. 

(Μονάδες 15) 

β) KÂΛ>ΑΛ̂Κ. 

(Μονάδες 10) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με Β�=70ο και Γ�εξωτ=140
ο.  

Στην πλευρά ΒΓ θεωρούμε εσωτερικό σημείο Δ, ώστε ΑΔ = ΑΒ. Να αποδείξετε ότι: 

α) ΒΑ�Δ=40� .                                                                                                     (Μονάδες  9)     

β) ΑΔ�Γ = 110�.                                                                                                 (Μονάδες  7) 

γ) Το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές.                                                               (Μονάδες  9) 

 



ΘΕΜΑ 2  

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με Α� = 90
ο. Στην πλευρά του ΑΒ θεωρούμε σημείο 

Δ ώστε ΒΔ = ΔΓ και ΑΔ = ΑΓ.  

α) Να αποδείξετε ότι ΑΔ�Γ = 45
ο .                      (Μονάδες 12) 

β) Να υπολογίσετε τη γωνία Β�.                            (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2  

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με Α� = 60
� και Γ� = 40

�. Στην πλευρά ΑΓ θεωρούμε σημείο Δ, 

ώστε ΓΒ�Δ = 20
ο. 

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΔ είναι ισόπλευρο.           (Μονάδες 10) 

β) Η παράλληλη από το Δ προς την ΑΒ τέμνει την πλευρά ΒΓ στο σημείο Ε. Να 

αποδείξετε ότι: 

i. ΒΔ�Ε = 60
�.                         (Μονάδες 8) 

ii. Η ΔΕ είναι διχοτόμος της γωνίας ΒΔ�Γ.                     (Μονάδες 7) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΔ//ΒΓ) με ΒΓ > ΔΓ. 

Στην πλευρά ΒΓ θεωρούμε σημείο Ε, τέτοιο ώστε ΓΕ = ΓΔ. 

α) Να αποδείξετε ότι η ΔΕ είναι διχοτόμος της AΔ�Γ.                                (Μονάδες 12) 

β) Αν Α�=120ο, να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΔΕΓ είναι ισόπλευρο.     (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνονται τα τρίγωνα ΑΒΓ και Α΄Β΄Γ΄ του σχήματος με ΑΓ = Α΄Γ΄ και ΑΒ = Α΄Β΄. Αν οι 

διάμεσοι ΒΔ και Β΄Δ΄ είναι ίσες, να αποδείξετε ότι: 

α)  Α�=Α�΄                                                                                                                (Μονάδες 15) 

β) Τα τρίγωνα ΑΒΓ και Α΄Β΄Γ΄ είναι ίσα.                                                          (Μονάδες 10) 

 



ΘΕΜΑ 2  

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και τα μέσα Ε, Ζ και Η των ΑΒ, ΑΓ και ΑΔ 

αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι: 

α) ΖΗ =
ΑΒ

2
.                          (Μονάδες 15) 

β) Το τετράπλευρο ΑΕΖΗ είναι παραλληλόγραμμο.                 (Μονάδες 10) 

 



ΘΕΜΑ 2  

Δίνεται ισοσκελές και αμβλυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ. Η κάθετη στην ΑΒ στο 

σημείο Α τέμνει την πλευρά ΒΓ στο σημείο Δ και η  κάθετη στην ΑΓ στο σημείο Α 

τέμνει την πλευρά ΒΓ στο σημείο Ε. Να αποδείξετε ότι:  

α) τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΓΕ είναι ίσα.             (Μονάδες 10) 

β) το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισοσκελές.                       (Μονάδες 7) 

γ) ΒΕ = ΓΔ.                                 (Μονάδες 8) 

 



ΘΕΜΑ 2  

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ < ΑΓ. Η μεσοκάθετος της πλευράς ΒΓ τέμνει την πλευρά 

ΑΓ στο σημείο Δ και η παράλληλη από το Δ προς τη ΒΓ τέμνει την πλευρά ΑΒ στο 

σημείο Ε. Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΒΓΔ είναι ισοσκελές.              (Μονάδες 12) 

β) η ΔΕ είναι διχοτόμος της γωνίας ΑΔ�Β.                          (Μονάδες 13)  

 



ΘΕΜΑ 2  

Στο παρακάτω σχήμα η ευθεία ε� διέρχεται από την κορυφή Γ του τριγώνου ΑΒΓ και 

είναι παράλληλη στην ευθεία ε� που ορίζεται από τις κορυφές του Α και Β. 

Αξιοποιώντας τα δεδομένα του σχήματος: 

α) να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ.                  (Μονάδες 15) 

β) να δικαιολογήσετε γιατί το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές και να εξηγήσετε ποιες 

είναι οι ίσες πλευρές του.                                (Μονάδες 10) 

 



ΘΕΜΑ 2  

Δίνεται τετράγωνο ΑΒΓΔ. Στις προεκτάσεις των πλευρών ΑΒ προς το Β, ΒΓ προς το Γ 

και ΓΔ προς το Δ θεωρούμε σημεία Ε, Ζ και Η αντίστοιχα, ώστε ΒΕ = ΓΖ = ΔΗ. 

α) Να αποδείξετε ότι ΖΕ = ΖΗ.                    (Μονάδες 15) 

β) Να αποδείξετε ότι ΕΖ�Η = 90
ο.                    (Μονάδες 10) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε το τετράπλευρο ΑΒΓΔ του σχήματος με Α̂εξ = 100ο και Β̂ + Γ̂ = 220ο. 

Αν οι διχοτόμοι των γωνιών Β̂ και Γ̂ τέμνονται στο Ο, τότε: 

α) Να υπολογίσετε τις γωνίες Α̂ και Δ̂ του τετραπλεύρου ΑΒΓΔ. 

(Μονάδες 10) 

β) Να αποδείξετε ότι ΒΟ̂Γ = 70ο. 

(Μονάδες 15) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Σχεδιάζουμε γωνία xÔy = 60ο και παίρνουμε σημείο Α επί της πλευράς Οx, τέτοιο 

ώστε AO = 2. Φέρουμε τη διχοτόμο Οδ της γωνίας xÔy και θεωρούμε σημείο Μ 

στην Οδ, τέτοιο ώστε AΜ = ΑΟ. Να υπολογίσετε: 

α) Τη γωνία δÔy. 

(Μονάδες 6) 

β) Τις γωνίες του τριγώνου ΑΟΜ. 

(Μονάδες 9) 

γ) Το μήκος του ύψους ΑB που αντιστοιχεί στη βάση ΟΜ του ισοσκελούς τριγώνου 

ΑΟΜ. 

(Μονάδες 10) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Στο ακόλουθο σχήμα είναι Α̂ = 90ο, ΑΒ̂Γ − ΑΓ̂Β = 50ο  και ΑΔ̂Γ = 50ο.  

α) Να υπολογίσετε τις οξείες γωνίες ΑΒ̂Γ και ΑΓ̂Β του ορθογωνίου τριγώνου ΑΒΓ. 

(Μονάδες 10) 

β) Nα αποδείξετε ότι η ΓΒ είναι διχοτόμος της γωνίας ΑΓ̂Δ. 

(Μονάδες 15) 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Σε κύκλο με κέντρο Ο και ακτίνα R θεωρούμε επίκεντρη γωνία ΑΟ̂Β = 40ο. 

Προεκτείνουμε τις ακτίνες ΟΑ και ΟΒ κατά τμήματα ΑΓ και ΒΔ αντίστοιχα, έτσι ώστε 

ΑΓ = ΟΑ και ΒΔ = ΟΒ, όπως φαίνεται στο παρακάτω σχήμα. 

α) Να αποδείξετε ότι ΟΑ̂Β = ΟΒ̂Α = 70ο. 

(Μονάδες 10) 

β) Να υπολογίσετε τις γωνίες OΓ̂Δ και OΔ̂Γ. 

(Μονάδες 10) 

γ) Να αποδείξετε ότι ΑΒΓΔ. 

(Μονάδες 5) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2  

Στο σχήμα που ακολουθεί οι ευθείες ε και ζ είναι παράλληλες. Αν είναι α̂ = 76ο και 

 γ̂ = 120ο , να υπολογίσετε : 

α) Τη γωνία β̂ . (Μονάδες 5) 

β) Τις γωνίες του τετράπλευρου ΑΒΓΔ . (Μονάδες 12) 

γ) Τη γωνία Ε ̂ του τριγώνου ΕΑΔ. (Μονάδες 8) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Σε τρίγωνο ΑΒΓ θεωροφμε το μζςο Δ τησ πλευράσ ΑΓ. Φζρουμε τμήμα ΔΕ ίςο και παράλληλο 

με την πλευρά ΒΓ όπωσ φαίνεται ςτο ςχήμα. Προεκτείνουμε την ΑΓ προσ το μζροσ του Γ και 

παίρνουμε ςημείο Ζ τζτοιο ώςτε ΓΖ = ΔΓ. Να αποδείξετε ότι:  

α)  Τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΖΕΔ είναι ίςα.  (Μονάδεσ 10) 

β)  ΑΒ // ΕΖ. (Μονάδεσ 15) 

 

      

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Στο παρακάτω ςχήμα το ΑΒΓΔΕ είναι ζνα πεντάγωνο ςτο οποίο η διαγώνιοσ ΑΔ είναι ίςη με 

την πλευρά ΑΕ και η ημιευθεία Αx είναι προζκταςη τησ ΒΑ προσ το Α. Να υπολογίςετε 

δικαιολογώντασ τισ απαντήςεισ ςασ:  

α)  Τη γωνία  ̂. (Μονάδεσ 08) 

β) Τη γωνία  ̂. (Μονάδεσ 08) 

γ) Τη γωνία  ̂. (Μονάδεσ 09) 

 

       

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Από την κορυφή Α φζρουμε ευθεία (ε) παράλληλη προσ τη ΒΓ. 

Από το τυχαίο ςημείο Δ τησ πλευράσ ΒΓ φζρουμε τισ παράλληλεσ προσ την ΑΒ και  

ΑΓ, οι οποίεσ τζμνουν την ευθεία (ε) ςτα ςημεία Ε και Ζ αντίςτοιχα.  

Να αποδείξετε ότι : 

α) τα τετράπλευρα ΖΑΓΔ και ΑΒΔΕ είναι παραλληλόγραμμα. (Μονάδεσ 10) 

β) τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΔΕΖ είναι ίςα.     (Μονάδεσ 15) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνονται δφο κφκλοι (Κ,2) και (Λ,5). 

α) Να υπολογίςετε το μήκοσ τησ διακζντρου ΚΛ, αν οι κφκλοι εφάπτονται εξωτερικά. 

        (Μονάδεσ 6) 

β) Να υπολογίςετε το μήκοσ τησ διακζντρου ΚΛ, αν οι κφκλοι εφάπτονται  

εςωτερικά.        (Μονάδεσ 6) 

γ) Μεταξφ ποιών τιμών βρίςκεται το μήκοσ τησ διακζντρου ΚΛ, αν ο κφκλοσ (Κ,2) 

βρίςκεται ςτο εςωτερικό του κφκλου (Λ,5); Να αιτιολογήςετε την απάντηςή ςασ. 

        (Μονάδεσ 6) 

δ) Μεταξφ ποιών τιμών βρίςκεται το μήκοσ τησ διακζντρου ΚΛ, αν οι κφκλοι  

τζμνονται; Να αιτιολογήςετε την απάντηςή ςασ.   (Μονάδεσ 7) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνονται δύο κύκλοι (Κ,3) και (Λ,8). Να βρείτε τη ςχετική θζςη των δύο κύκλων,  

αιτιολογώντασ την απάντηςή ςασ, όταν: 

α) ΚΛ = 13.        (Μονάδεσ 5) 

β) ΚΛ = 2.        (Μονάδεσ 5) 

γ) ΚΛ = 5.        (Μονάδεσ 5) 

δ) ΚΛ = 11.        (Μονάδεσ 5) 

ε) ΚΛ = 9.        (Μονάδεσ 5) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται κφκλοσ με κζντρο Ο και ακτίνα ρ = 6. Ζςτω d η απόςταςη του κζντρου Ο του 

κφκλου από μια ευθεία (ε). Να βρείτε τη ςχετική θζςη του κφκλου και τησ ευθείασ 

(ε) ςτισ εξήσ περιπτώςεισ: 

α) d = 3.        (Μονάδεσ 9) 

β) d = 6.        (Μονάδεσ 8) 

γ) d = 9.        (Μονάδεσ 8) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Σε ευθεία ε θεωρούμε τα διαδοχικά σημεία Α, Β και Γ έτσι ώστε ΑΒ = ΒΓ. Στη 

συνέχεια, σχεδιάζουμε τα ισόπλευρα τρίγωνα ΑΒΔ και ΒΓΕ προς το ίδιο ημιεπίπεδο 

ως προς την ευθεία ε όπως φαίνεται στο παρακάτω σχήμα. 

α) Να υπολογίσετε τη γωνία ΔΒ̂Ε. 

(Μονάδες 7) 

β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΒΔΕ είναι ισόπλευρο. 

(Μονάδες 10) 

γ) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΔΕΒ είναι ρόμβος. 

(Μονάδες 8) 

 

 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ τζτοιο, ώςτε ΑΔ < ΑΒ και Μ το μζςο τησ ΒΓ. 

Προεκτείνουμε την ΑΜ προσ το Μ κατά τμήμα ΜΕ = ΑΜ. 

Να αποδείξετε ότι : 

α) το τετράπλευρο ΑΒΕΓ είναι παραλληλόγραμμο.   (Μονάδεσ 10) 

β) τα ςημεία Δ, Γ και Ε είναι ςυνευθειακά.    (Μονάδεσ 15) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται κφκλοσ με κζντρο Ο και ακτίνα ρ. Σε ςημείο Β του κφκλου φζρουμε 

εφαπτόμενη ευθεία (ε). Θεωροφμε ςτην ευθεία (ε) δφο ςημεία Α και Γ εκατζρωθεν 

του Β ζτςι ϊςτε ΒΑ < ΒΓ και από τα ςημεία αυτά, φζρουμε τα εφαπτόμενα τμήματα 

ΑΖ και ΓΜ ςτον κφκλο. 

α) Να γράψετε τα ευθφγραμμα τμήματα τα οποία είναι ίςα, αιτιολογϊντασ την  

απάντηςή ςασ.         (Μονάδεσ 15) 

β) Να αποδείξετε ότι ΑΓ = ΑΖ + ΜΓ.     (Μονάδεσ 10) 

 



 

 

ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τραπέζιο ΑΒΓΔ με βάσεις ΑΒ και ΓΔ. Αν Ε και Ζ τα μέσα των ΓΔ και ΒΕ 

αντίστοιχα και Θ το σημείο τομής της ΑΒ και της προέκτασης της ΓΖ, να αποδείξετε 

ότι: 

α) Τα τρίγωνα ΓΕΖ, ΘΒΖ είναι ίσα. (Μονάδες 13) 

β) ΕΓ=ΘΒ.      (Μονάδες 5) 

γ) Το τετράπλευρο ΕΒΘΔ είναι παραλληλόγραμμο.   (Μονάδες 7) 

 

 

 

 



 

 

ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Από το μέσο Μ της ΒΓ γράφουμε ευθύγραμμο τμήμα ΜΔ ίσο 

και παράλληλο προς την ΒΑ και ένα άλλο ευθύγραμμο τμήμα ΜΕ ίσο και παράλληλο 

προς την ΓΑ (τα σημεία Δ και Ε βρίσκονται στο ημιεπίπεδο που ορίζεται από τη ΒΓ 

και το σημείο Α). Να αποδείξετε ότι:   

α) Τα τετράπλευρα ΑΔΜΒ και ΑΓΜΕ είναι παραλληλόγραμμα.                (Μονάδες 12) 

β) ΔΑ=ΑΕ. (Μονάδες 13) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Τα τρίγωνα ΑΒΚ και ΓΔΛ του σχήματος έχουν ΑΒ = ΓΔ = ΑΚ= ΓΛ και Α̂ = Γ̂. 

α) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΚ και ΓΔΛ είναι ίσα και ότι έχουν ΒΚ = ΔΛ. 

                   (Μονάδες 12) 

β) Έστω ότι Λ και Κ είναι τα μέσα των ΒΚ και ΔΛ αντίστοιχα: 

i. Να εξετάσετε αν τα τμήματα ΒΛ, ΛΚ και ΚΔ είναι ίσα. Να αιτιολογήσετε την απάντησή 

σας.             (Μονάδες 5) 

ii. Να αποδείξετε ότι οι ΑΛ και ΓΚ είναι κάθετες στην ευθεία ΚΛ. 

                (Μονάδες 8) 

 



 

 

ΘΕΜΑ 2 

Σε τραπέζιο ΑΒΓΔ η διαγώνιος ΒΔ είναι κάθετη στην πλευρά ΑΔ και η πλευρά ΓΒ 

κάθετη στη βάση ΑΒ. Αν ΑΔ=4 και ΑΒ=8 τότε: 

α) Nα υπολογιστεί η γωνία ΔΑ̂Β. (Μονάδες 12) 

β) Να αποδείξετε ότι η διαγώνιος ΒΔ του τραπεζίου ΑΒΓΔ είναι διπλάσια της 

πλευράς του ΒΓ. (Μονάδες 13) 

 

 

 

 



 

 

ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και Ο το σημείο τομής των διαγωνίων του. 

Θεωρούμε τα σημεία Ε και Ζ των τμημάτων ΑΟ και ΓΟ αντίστοιχα, τέτοια ώστε 

ΑΕ=ΓΖ. 

α) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΕΔ και ΓΖΒ είναι ίσα. (Μονάδες 12) 

β) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΔΕΒΖ είναι παραλληλόγραμμο. (Μονάδες 13) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Ένα τρίγωνο ΑΒΓ έχει Α̂ = 90Ο. 

α) Να σχεδιάσετε ένα τέτοιο τρίγωνο αν επιπλέον γνωρίζετε ότι ΑΒ > ΑΓ. Ποια είναι 

η μικρότερη γωνία του τριγώνου και γιατί; (Μονάδες 10) 

β) Αν για το τρίγωνο που σας ζητήθηκε να σχεδιάσετε στο α) ερώτημα γνωρίζετε 

επιπλέον ότι η μια από τις οξείες γωνίες του είναι ίση με 30𝜊, τότε να απαντήσετε 

στα παρακάτω: 

i. Πόσες μοίρες θα είναι η γωνία Β̂ και πόσες η γωνία Γ̂; (Μονάδες 8) 

ii. Ποια πλευρά του τριγώνου είναι ίση με το μισό της υποτείνουσας; (Μονάδες 7) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Στο σχήμα το Μ είναι μέσο των τμημάτων ΑΓ και ΒΔ. Επίσης 𝛢𝛭̂𝛣 = 𝛤𝛭̂𝛣. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. Οι ΑΓ και ΒΔ είναι κάθετες.              (Μονάδες 10) 

ii. Το ΑΒΓΔ είναι ρόμβος.   (Μονάδες 8) 

β) Το ΑΒΓΔ είναι η κάτοψη ενός κήπου. Για να περιφράξουμε τον κήπο 

χρειαζόμαστε 30 μέτρα φράχτη. Αν αφήσουμε την πλευρά ΑΒ του κήπου χωρίς 

φράχτη πόσα μέτρα φράχτη θα χρειαστούμε για τις υπόλοιπες πλευρές;   

(Μονάδες 7) 

 

 

 



 

 

ΘΕΜΑ 2 

Στο παρακάτω σχήμα το ΓΔ είναι ύψος του τριγώνου ΑΒΓ, το ΕΗ είναι ύψος του 

τριγώνου ΑΒΕ και η ΒΑ είναι διάμεσος του τριγώνου ΒΕΓ. 

α) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΓΔ και ΑΕΗ είναι ίσα.                            (Μονάδες 10) 

β) Να αποδείξετε ότι ΑΗ=ΑΔ.   (Μονάδες 5) 

γ) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΓΔΕΗ είναι παραλληλόγραμμο. (Μονάδες 10) 

 

 

 

 

 



 

 

ΘΕΜΑ 2 

Σε τυχαίο τρίγωνο ΑΒΓ φέρουμε τη διάμεσό του ΑΜ. Προεκτείνουμε την πλευρά ΒΓ 

προς το μέρος του Β κατά τμήμα ΒΖ=ΒΓ και προς το μέρος του Γ κατά τμήμα ΓΗ=ΒΓ, 

επίσης προεκτείνουμε τη διάμεσο ΑΜ κατά τμήμα ΜΕ=ΑΜ. 

α) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΜΖ και ΕΜΗ είναι ίσα.                         (Μονάδες 12) 

β) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΗΕΖ είναι παραλληλόγραμμο. (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Τα σημεία Α, Κ και Λ δε βρίσκονται στην ίδια ευθεία. Το σημείο Α απέχει 4 από το Κ 

και 5 από το Λ. 

α) Να αποδείξετε ότι 1< ΚΛ < 9. (Μονάδες 12) 

β) Να βρείτε ένα σημείο Β του επιπέδου διαφορετικό από το Α, που να απέχει 4 από 

το Κ και 5 από το Λ. (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

α) Στο παρακάτω σχήμα για τους κύκλους (Α, ρ) και (Β, R) ισχύει 𝜌 < 𝑅. 

 

Να αποδείξετε ότι 𝛣𝛥 − 𝛢𝛤 < 𝛢𝛣 < 𝛢𝛤 + 𝛣𝛥.             (Μονάδες 10) 

β) Ο χάρτης ενός κρυμμένου θησαυρού έχει δύο σταθερά σημεία Α και Β, τα οποία απέχουν 

μεταξύ τους 6. Επίσης γράφει ότι ο θησαυρός είναι κρυμμένος σε ένα σημείο το οποίο απέχει 

3 από το Α του χάρτη και 5 από το Β του χάρτη. Ποια είναι τα σημεία του χάρτη στα οποία 

μπορεί να είναι κρυμμένος ο θησαυρός; 

(Μονάδες 15) 

 



 

 

ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με Â=90ο και B̂=60ο . Θεωρούμε τα σημεία Δ και Ε 

που είναι τα μέσα των πλευρών ΒΓ και ΑΓ αντίστοιχα. Προεκτείνουμε την ΔΕ κατά 

τμήμα ΕΖ=ΔΕ.  

α) Να αποδείξετε ότι ΓΔ=ΑΖ. (Μονάδες 12) 

β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΖΑΒ είναι ισοσκελές. (Μονάδες 13) 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

 

Στο παραπάνω σχήμα το τετράπλευρο ΑΒΖΗ είναι ρόμβος.  

Επίσης δίνεται ότι 𝛧𝛣̂𝛨 = 51𝜊 και ότι η 𝛢𝛤̂𝛥 είναι ορθή. 

α) Να υπολογίσετε τη γωνία 𝛢𝛣̂𝛨.                 (Μονάδες 9) 

β) Να υπολογίσετε τη γωνία 𝛢𝛨̂𝛣.                 (Μονάδες 6) 

γ) Αν η γωνία 𝛦̂ του τριγώνου ΓΔΕ είναι ίση με 56ο, να υπολογίσετε τη γωνία 𝛤̂ του τριγώνου 

ΓΔΕ.                   (Μονάδες 10) 

 



ΘΕΜΑ 2  

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ  με γωνία  ̂ = 120ο και ΑΒ=2ΑΔ.  Φζρουμε τη διχοτόμο τησ 

γωνίασ Δ του παραλληλογράμμου, η οποία τζμνει την ΑΒ ςτο Ε, και ςτη ςυνζχεια το κάθετο 

τμήμα ΑΖ ςτη ΔΕ. Να αποδείξετε ότι:   

α) γωνία Α ̂Ε = 30ο (Μονάδεσ 10) 

β) 
4


  (Μονάδεσ 15)  

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Στο τρίγωνο ΑΒΓ του παρακάτω σχήματος τα σημεία  Δ  και Ε είναι τα μέσα των 

πλευρών ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα, ΑE=8 , ΕΔ=9 και ΔΒ=10 . 

α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΔΕΓΒ είναι τραπέζιο.   (Μονάδες 8) 

β) Να υπολογίσετε το μήκος  της πλευράς ΒΓ.  (Μονάδες 8) 

γ) Να συγκρίνετε τις περιμέτρους του τριγώνου ΑΒΓ και του τετραπλεύρου ΔΕΓΒ .

     (Μονάδες 9)  

 

 

 

 

 

 



 

 

ΘΕΜΑ 2 

Σε κφκλο κζντρου Ο φζρουμε τισ διαμζτρουσ του ΑΓ και ΒΔ.  

α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι ορκογώνιο.                  (Μονάδεσ 13) 

β) Τί είδουσ γωνία ςχθματίηουν οι διάμετροι ΑΓ και ΒΔ αν το ΑΒΓΔ είναι τετράγωνο; 

Να δικαιολογιςετε τθν απάντθςι ςασ.                                                          (Μονάδεσ 12) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

ΘΕΜΑ 2 

Ζςτω τρίγωνο ΑΒΔ με  ̂ = 120ο. Εξωτερικά του τριγώνου καταςκευάζουμε τα 

ιςόπλευρα τρίγωνα ΑΕΒ  και ΑΗΔ .  

Να αποδείξετε ότι: 

α) Τα τρίγωνα ΑΕΗ και ΑΒΔ είναι ίςα.                             (Μονάδεσ 13) 

β) Το τμθμα ΔΗ είναι παράλληλο ςτο ΒΕ.                              (Μονάδεσ 12) 

 

  



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται κύκλος (Ο,R) διαμέτρου ΑΒ, και χορδή του ΑΓ τέτοια ώστε ΒΑ̂Γ = 300. Στο σημείο Γ του 

κύκλου φέρουμε εφαπτομένη, η οποία τέμνει την προέκταση της διαμέτρου ΑΒ (προς το Β) 

σε σημείο Δ.  

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΓΟΔ είναι ορθογώνιο και να υπολογίσετε το μέτρο της γωνίας 

του ΓΟ̂Δ.                                (Μονάδες 9) 

β) Να υπολογίσετε το μέτρο της γωνίας ω̂.                 (Μονάδες 8) 

γ) Να αποδείξετε ότι ΟΔ = 2R.              (Μονάδες 8)                                                                                                                        

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε δυο ίσους κύκλους (Ο,ρ) και (Κ,ρ) τεμνόμενους στα σημεία Α και Δ, με τα κέντρα τους Ο 

και Κ να βρίσκονται σε ευθεία (ε) που τέμνει τον κύκλο (Ο,ρ) σε σημείο Β, και τη διάκεντρό τους ΟΚ 

να είναι ίση με ρ. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. το τρίγωνο ΟΑΚ είναι ισόπλευρο,                 (Μονάδες 7) 

ii. το τρίγωνο ΑΒΚ είναι ορθογώνιο.                 (Μονάδες 9) 

β)  Να υπολογίσετε τη γωνία ΑΒΚ.             (Μονάδες 9)                                                                                                                         

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται κύκλος κέντρου Ο και ακτίνας 4 cm και εξωτερικό του σημείο Ρ. Έστω ΡΑ, ΡΒ τα 

εφαπτόμενα τμήματα που φέρονται από το Ρ, τα σημεία επαφής τους A, B με τον κύκλο 

αντίστοιχα και τέτοια ώστε η γωνία ΑΡ̂Β να ισούται με 600. 

α) Να αποδείξετε ότι το μέτρο της γωνίας ΑΟ̂Β είναι ίσο με 1200.               (Μονάδες 7) 

β) Αν ΡΟ η διακεντρική ευθεία του σημείου Ρ, τότε να υπολογίσετε:  

i. το μέτρο της γωνίας ΑΡ̂Ο,               (Μονάδες 9) 

ii. το μήκος του τμήματος ΟΡ.                 (Μονάδες 9) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Στο παρακάτω σχήμα δίνονται τα ισοσκελή τρίγωνα ΑΒΓ και ΕΓΔ με ΑΒ = ΑΓ = ΕΓ = ΕΔ, όπου 

Δ είναι το μέσο της ΑΓ και ΒΓ =
ΑΒ

2
. Έστω Ζ το σημείο στο οποίο η προέκταση της ΕΔ προς το 

Δ τέμνει την ΑΒ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΓΔΕ είναι ίσα,              (Μονάδες 12) 

β) το σημείο Ζ είναι το μέσο της ΑΒ.              (Μονάδες 13) 

         

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Στο μέσο Δ της πλευράς ΑΒ φέρουμε κάθετη 

ευθεία που τέμνει την ΑΓ στο Ε. Από το Ε φέρουμε ευθεία παράλληλη στη βάση ΒΓ που τέμνει 

την ΑΒ στο Ζ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΑΕ= ΒΕ,                   (Μονάδες 15) 

β) το τετράπλευρο ΒΓΕΖ είναι ισοσκελές τραπέζιο.             (Μονάδες 10) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με ΑΒ=2ΒΓ. Προεκτείνουμε την πλευρά ΑΔ (προς το μέρος 

του Δ) κατά τμήμα ΔΕ=ΑΔ και φέρουμε την ΒΕ που τέμνει τη ΔΓ στο σημείο Η.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΒΑΕ είναι ισοσκελές,                              (Μονάδες 7) 

β) το ΔΕΓΒ είναι παραλληλόγραμμο,                  (Μονάδες 9) 

γ) η ΑΗ είναι διάμεσος του ΒΑΕ τριγώνου.              (Μονάδες 9) 

                                                                                                                          

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) και οι διχοτόμοι του ΒΔ και ΓΕ των γωνιών Β και Γ 

αντίστοιχα.   

Να αποδείξετε ότι: 

α) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΒΓΔ και ΓΒΕ  είναι ίσα.                        (Μονάδες 13) 

β) Έστω ΕΗ και ΔΖ οι  κάθετες από τα σημεία Ε και Δ αντίστοιχα στη ΒΓ. Να αποδείξετε ότι 

 ΕΗ = ΔΖ.                                                                                                                                (Μονάδες 12) 

  

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ, στο οποίο φέρουμε τις διαμέσους του ΒΜ και ΓΝ. Προεκτείνουμε την 

ΒΜ (προς το Μ) κατά τμήμα ΜΔ=ΒΜ και την ΓΝ (προς το Ν) κατά τμήμα ΝΕ=ΓΝ. 

α) Να αποδείξετε ότι ΑΔ//ΒΓ και ΑΕ//ΒΓ.               (Μονάδες 13) 

β) Είναι τα σημεία Ε, Α και Δ συνευθειακά; Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας. 

               (Μονάδες 12) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και η διαγώνιός του ΒΔ.  Από τις κορυφές Α και Γ φέρουμε 

τις κάθετες ΑΕ και ΓΖ στη ΒΔ, που την τέμνουν στα σημεία Ε και Ζ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΑΔΕ και ΓΒΖ είναι ίσα,               (Μονάδες 10) 

β) το τετράπλευρο ΑΕΓΖ είναι παραλληλόγραμμο.               (Μονάδες 15) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Από το μέσο Μ της πλευράς ΒΓ φέρουμε ευθύγραμμο τμήμα ΜΔ ίσο 

και παράλληλο προς την πλευρά ΒΑ και ευθύγραμμο τμήμα ΜΕ ίσο και παράλληλο προς 

την πλευρά ΓΑ.   

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΔΑ=ΑΕ,                 (Μονάδες 8) 

β) τα σημεία Δ, Α και Ε βρίσκονται στην ίδια ευθεία,                 (Μονάδες 9) 

γ) ΔΕ=ΒΓ.                 (Μονάδες 8) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και Δ το μέσο της πλευράς ΑΒ.  Από το Δ διέρχεται μια τυχαία ευθεία (ε) 

που τέμνει την πλευρά ΑΓ σε εσωτερικό της σημείο Ε.  Η ευθεία (ε) χωρίζει το τρίγωνο ΑΒΓ σε 

ένα τρίγωνο ΑΔΕ και σε ένα τετράπλευρο ΒΔΕΓ . 

α) Ποια πρέπει να είναι η θέση του σημείου Ε, ώστε το τετράπλευρο ΒΔΕΓ να είναι τραπέζιο; 

Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας.               (Μονάδες 12) 

β) Ποιο πρέπει να είναι το είδος του ΑΒΓ τριγώνου, ώστε το τραπέζιο του ερωτήματος (α) να 

είναι ισοσκελές τραπέζιο; Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας.              (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Σε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ, προεκτείνουμε την πλευρά ΔΑ (προς το Α) κατά τμήμα ΑΗ=ΔΑ.  

Φέρουμε τη διχοτόμο της γωνίας ̂ , η οποία τέμνει την ΑΒ στο σημείο Ζ.   

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΑΔΖ είναι ισοσκελές,               (Μονάδες 12) 

β) το τρίγωνο ΔΖΗ είναι ορθογώνιο με ορθή τη γωνία ̂ .                                         (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ΑΒΓΔ παραλληλόγραμμο με ΑΒ=2ΑΔ. Φέρουμε τη διχοτόμο της γωνίας ̂  του 

παραλληλογράμμου, η οποία τέμνει την ΑΒ στο Ε. 

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισοσκελές.               (Μονάδες 12) 

β) Είναι το σημείο Ε μέσο της πλευράς ΑΒ; Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας.             

    (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και Ο το σημείο τομής των διαγωνίων του. Θεωρούμε 

σημείο Ε του τμήματος ΑΟ και σημείο Ζ του τμήματος ΟΓ, ώστε ΟΕ=ΟΖ.   

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΔΕ=ΒΖ,               (Μονάδες 12) 

β) το ΔΕΒΖ είναι παραλληλόγραμμο.               (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α=90˚), η διχοτόμος τη γωνίας ̂  τέμνει την πλευρά ΑΒ σε σημείο 

Δ. Από το Δ φέρουμε προς την πλευρά ΒΓ μια κάθετη ευθεία, η οποία τέμνει την πλευρά ΒΓ 

σε σημείο Ε. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΑΔ=ΔΕ,               (Μονάδες 13) 

β) ΑΔ<ΔΒ.               (Μονάδες 12) 

         



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Â = 90°). Η διχοτόμος της γωνίας ̂  τέμνει την πλευρά ΑΓ 

στο σημείο Δ.  Φέρουμε τμήμα ΔΕ κάθετο στην πλευρά ΒΓ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΒΑ=ΒΕ,               (Μονάδες 12) 

β) Αν επιπλέον = 55ˆ , να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΓΔΕ          (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο και ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (Â = 90°) και η διχοτόμος ΑΔ της γωνίας του Â. 

Από το σημείο Δ φέρουμε παράλληλη προς την ΑΒ που τέμνει την πλευρά ΑΓ στο σημείο Ε. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΔΕ=
2


,                 (Μονάδες 8) 

β) το τρίγωνο ΔΕΓ είναι ορθογώνιο και ισοσκελές,                 (Μονάδες 8) 

γ) ΔΕ=
2


.                 (Μονάδες 9) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) φέρουμε τη διχοτόμο ΑΔ και μια ευθεία (ε) παράλληλη 

προς την ΒΓ, που τέμνει τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ στα σημεία Ε και Ζ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΑΕΖ είναι ισοσκελές,               (Μονάδες 12) 

β) τα τρίγωνα ΑΕΔ και ΑΖΔ είναι ίσα.               (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και τα ύψη του ΒΔ και ΓΕ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΒΔΓ και ΓΕΒ είναι ίσα,               (Μονάδες 15) 

β) ΑΔ=ΑΕ.               (Μονάδες 10) 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και το μέσο Μ της βάσης του ΒΓ. Φέρουμε τις 

αποστάσεις ΜΚ και ΜΛ του σημείου Μ από τις ίσες πλευρές του τριγώνου ΑΒΓ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΜΚ=ΜΛ,               (Μονάδες 13) 

β) η ΑΜ είναι διχοτόμος της γωνίας ΚΜ̂Λ.               (Μονάδες 12) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ. Από το μέσο Μ της ΒΓ φέρουμε τα κάθετα τμήματα ΜΔ και 

ΜΕ στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΜΔ=ΜΕ               (Μονάδες 12) 

β) το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισοσκελές.               (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( oÂ 90= ) με ΒΓ = 8 cm. Έστω ΑΜ είναι διάμεσος του 

τριγώνου και ΜΔ ΑΓ⊥ . Αν η γωνία ˆΑΜΓ  είναι ίση με 120ο, τότε: 

α) Να δείξετε ότι ΑΒ = 4 cm.               (Μονάδες 12) 

β) Να βρείτε το μήκος της ΜΔ.               (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ με Α̂ = Δ̂ = 900, ΑΒ > ΓΔ, ΒΓ = 4 ΔΓ και Β̂ = 600 και ΓΗ Ʇ ΑΒ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΗΒ = 2ΔΓ,              (Μονάδες 12) 

β) το τετράπλευρο ΑΗΓΔ είναι ορθογώνιο με ΑΗ = 
1

2
 ΗΒ.                         (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ ∕∕ ΓΔ και ΑΔ = ΒΓ), με ΑΒ > ΓΔ και ΜΝ η διάμεσός του.  

α) Αν τα μήκη των βάσεων είναι ΑΒ = 3x + 2, ΓΔ = x + 2 και το μήκος της διαμέσου του 

τραπεζίου είναι ΜΝ = x + 4, τότε να δείξετε ότι x = 2.                        (Μονάδες 10) 

β) Αν η γωνία Γ̂ είναι διπλάσια της γωνίας Β̂, να υπολογίσετε τις γωνίες του τραπεζίου.             

                                            (Μονάδες 15) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ). Στην προέκταση της ΒΑ (προς το μέρος της κορυφής 

Α) παίρνουμε σημείο Δ ώστε ΑΒ = ΑΔ και στην προέκταση της ΔΓ (προς το μέρος της κορυφής 

Γ) παίρνουμε σημείο Ε ώστε ΔΓ = ΓΕ.     

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΔΓΒ είναι ορθογώνιο,               (Μονάδες 12) 

β) ΑΓ//ΒΕ και 
ΒΕ

ΑΓ
2

= .               (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Ένας μαθητής της Α' λυκείου βρήκε έναν τρόπο να κατασκευάζει παράλληλες ευθείες. Στην 

αρχή σχεδιάζει μια τυχαία γωνία xΟ̂y. Στη συνέχεια με κέντρο την κορυφή Ο της γωνίας 

σχεδιάζει δυο ομόκεντρους διαφορετικούς κύκλους με τυχαίες ακτίνες. Ο μικρότερος κύκλος 

τέμνει τις πλευρές Οx και Οy της γωνίας στα σημεία Α και Β αντίστοιχα και ο μεγαλύτερος 

στα σημεία Γ και Δ αντίστοιχα. Ισχυρίζεται ότι οι ευθείες που ορίζονται από τις χορδές ΑΒ και 

ΓΔ είναι παράλληλες. Μπορείτε να το δικαιολογήσετε;     

                   (Μονάδες 25) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Οι διχοτόμοι των εξωτερικών γωνιών Β̂ και Γ̂ 

τέμνονται στο σημείο Μ και τα σημεία Κ και Λ είναι αντίστοιχα τα μέσα των πλευρών ΑΒ και 

ΑΓ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΒΜΓ είναι ισοσκελές με ΜΒ=ΜΓ,               (Μονάδες 12) 

β) ΜΚ=ΜΛ.               (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ στο οποίο η εξωτερική γωνία Α είναι διπλάσια της εσωτερικής γωνίας 

ΑΒ̂Γ.  

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με ΑΒ=ΑΓ.           (Μονάδες 10) 

β) Έστω ότι η μεσοκάθετος της πλευράς ΑΒ τέμνει την πλευρά ΑΓ σε εσωτερικό της σημείο Δ.  

Αν η γωνία ΑΔ̂Β είναι ίση με 80˚, τότε να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ. 

(Μονάδες 15) 
  

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Φέρουμε, εκτός του τριγώνου, τις ημιευθείες Αx και 

Αy τέτοιες ώστε Αx⊥ΑΒ και Αy⊥ΑΓ, όπως στο σχήμα που ακολουθεί. Στις Αx και Αy θεωρούμε 

τα σημεία Δ και Ε αντίστοιχα, ώστε ΑΔ=ΑΕ. 

α) Να αποδείξετε ότι ΒΔ=ΓΕ.               (Μονάδες 12) 

β) Αν Μ και Ν είναι τα μέσα των τμημάτων ΒΔ και ΓΕ αντίστοιχα , να αποδείξετε ότι το τρίγωνο 

ΑΜΝ είναι ισοσκελές               (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται το ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ=ΑΓ. Φέρουμε, εκτός του τριγώνου, τις ημιευθείες Αx 

και Αy τέτοιες ώστε Αx⊥ΑΒ και Αy⊥ΑΓ, όπως στο σχήμα που ακολουθεί. Οι κάθετες στην 

πλευρά ΒΓ στα σημεία Β και Γ τέμνουν τις Αx και Αy στα σημεία Δ και Ε αντίστοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι ΒΔ=ΓΕ.               (Μονάδες 12) 

β) Αν η γωνία ΒΑ̂Γ είναι ίση με 80ο, να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου που έχει για 

κορυφές τα σημεία Α, Ε και Δ.               (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με ΑΒ=2ΒΓ και Ε το μέσο της πλευράς του ΑΒ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΕΑΔ  είναι ισοσκελές,                 (Μονάδες 10) 

β) η ΔΕ είναι διχοτόμος της γωνίας ̂ .               (Μονάδες 15) 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και Ι το σημείο τομής των διχοτόμων των γωνιών 

Β̂ και Γ̂.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΒΙΓ είναι ισοσκελές,                 (Μονάδες 8) 

β) οι γωνίες ΑΙ̂Γ και ΑΙ̂Β είναι ίσες,               (Μονάδες 10) 

γ) η ευθεία ΑΙ είναι μεσοκάθετος του τμήματος ΒΓ.                 (Μονάδες 7) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και η διάμεσός του ΑΜ. Στην προέκταση της διαμέσου ΜΔ του τριγώνου 

ΑΜΓ (προς το Δ) θεωρούμε σημείο Ε ώστε ΜΔ=ΔΕ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τετράπλευρο ΑΜΓΕ είναι παραλληλόγραμμο,               (Μονάδες 12) 

β) η ΒΕ διέρχεται από το μέσο της διαμέσου ΑΜ.               (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και η διάμεσός του ΑΜ. Στο τρίγωνο ΑΜΓ θεωρούμε 

τη διάμεσο ΜΔ την οποία προεκτείνουμε προς το Δ κατά τμήμα ΔΕ=ΔΜ. Φέρουμε από το 

σημείο Δ τμήμα ΔΖ κάθετο στην ΑΜ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τετράπλευρο ΑΜΓΕ είναι ορθογώνιο,               (Μονάδες 12) 

β) 
ΒΓ

ΔΖ
4

= .               (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΓΔ) με οˆΓ̂ Δ 60= = και τα κάθετα τμήματα ΑΕ, ΒΖ 

στη ΔΓ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΔΕ = ΓΖ,               (Μονάδες 12) 

β) το τετράπλευρο ΑΕΖΒ είναι ορθογώνιο.               (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΓΔ). Από τα σημεία Α και Β φέρνουμε τα κάθετα 

τμήματα ΑΕ και ΒΖ αντίστοιχα στη ΔΓ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΔΕ = ΓΖ,               (Μονάδες 12) 

β) ΑΖ = ΒΕ.               (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ), το ύψος του ΑΔ και τα μέσα Ε και Ζ των πλευρών 

του ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΒΔΕ και ΓΔΖ είναι ίσα,               (Μονάδες 15) 

β) το τετράπλευρο ΑΖΔΕ είναι ρόμβος.               (Μονάδες 10) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω δυο ισοσκελή τρίγωνα ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και Α’Β’Γ’ (Α’Β’=Α’Γ’).  

α) Αν ισχύει ''=  και 


= ' , να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΓ και Α’Β’Γ’ είναι ίσα. 

               (Μονάδες 13) 

β) Αν ισχύει ''=  και 


= ' , να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΓ και Α’Β’Γ’ είναι ίσα. 

               (Μονάδες 12)  



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε τρίγωνο ΑΒΓ και τα μέσα Δ, Ε και Ζ των πλευρών του ΑΒ, ΒΓ και ΓΑ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τετράπλευρο ΔΒΕΖ είναι παραλληλόγραμμο,               (Μονάδες 13) 

β) η ευθεία ΔΖ διχοτομεί το τμήμα ΑΕ.               (Μονάδες 12) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ<ΑΓ και γωνία Γ̂ = 300. Θεωρούμε το ύψος του ΑΔ και 

το μέσο Ζ της πλευράς ΑΓ. 

α) Να αποδείξετε ότι ΔΖ =
ΑΓ

2
.               (Μονάδες 12) 

β) Προεκτείνουμε το ύψος ΑΔ (προς το Δ) κατά ίσο τμήμα ΔΕ. Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο 

ΑΓΕ είναι ισόπλευρο.               (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε τρίγωνο ΑΒΓ και τα ύψη του ΒΔ και ΓΕ που αντιστοιχούν στις πλευρές του ΑΓ και 

ΑΒ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) Αν το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με ΑΒ=ΑΓ, τότε  τα ύψη ΒΔ και ΓΕ είναι ίσα.               

               (Μονάδες 12) 

β) Αν τα ύψη ΒΔ και ΓΕ είναι ίσα, τότε το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με ΑΓ=ΑΒ.               

               (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Σε οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ προεκτείνουμε τη διάμεσο ΑΜ (προς το Μ) κατά ίσο τμήμα ΜΔ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΑΒΜ και ΜΓΔ είναι ίσα,               (Μονάδες 12) 

β) τα σημεία Α και Δ ισαπέχουν από την πλευρά ΒΓ.               (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ<ΑΓ και το ύψος του ΑΔ. Προεκτείνουμε το ΑΔ (προς 

το Δ) κατά τμήμα ΔΕ=ΑΔ. Έστω Κ σημείο της ΒΓ τέτοιο ώστε ΒΔ = ΔΚ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΑΒΚ είναι ισοσκελές,               (Μονάδες 12) 

β) το τετράπλευρο ΑΒΕΚ είναι ρόμβος.               (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α̂ = 900) και ΒΔ η διχοτόμος της γωνίας Β̂. Από το Δ 

φέρουμε ευθεία κάθετη στη ΒΓ που την τέμνει σε σημείο Ε και έστω Ζ το σημείο στο οποίο η 

ΕΔ τέμνει την προέκταση της πλευράς ΒΑ προς το A. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΑΒ=ΒΕ,              (Μονάδες 13) 

β) τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΖΕΒ είναι ίσα.              (Μονάδες 12) 



ΘΕΜΑ 2 

Θωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και σημεία Δ και Ε στην ευθεία ΒΓ τέτοια, ώστε 

ΒΔ=ΓΕ. Έστω ότι ΔΖ ⊥ ΑΒ και ΕΗ ⊥ ΑΓ. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. ΒΖ=ΓΗ,               (Μονάδες 10) 

ii. το τρίγωνο ΑΖΗ είναι ισοσκελές.                 (Μονάδες 7) 

β) Αν  Α̂ = 500, να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΖΗ.             (Μονάδες 8) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Στο ακόλουθο σχήμα, η ΑΔ είναι διάμεσος του τριγώνου ΑΒΓ και το Ε είναι σημείο στην 

προέκταση της ΑΔ, ώστε ΔΕ=ΑΔ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΑΒ = ΓΕ,               (Μονάδες 12) 

β) ΑΕ < ΑΒ + ΑΓ.               (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α̂ = 900) και η διχοτόμος της γωνίας του Γ̂, η οποία τέμνει 

την πλευρά ΑΒ στο Δ. Από το Δ φέρουμε τμήμα ΔΕ κάθετο στην πλευρά ΒΓ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΑΓΔ και ΔΓΕ είναι ίσα,               (Μονάδες 13) 

β) Το Γ ισαπέχει από τα σημεία Α και Ε και η ευθεία ΓΔ είναι μεσοκάθετος του τμήματος ΑΕ.

               (Μονάδες 12) 



ΘΕΜΑ 2 

Το τετράπλευρο ΑΒΓΔ του σχήματος είναι παραλληλόγραμμο. Έστω ότι τα τμήματα ΑΖ και ΑΕ 

είναι κάθετα στις πλευρές ΔΓ και ΓΒ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) Αν το παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ είναι ρόμβος, τότε ΑΖ=ΑΕ.               (Μονάδες 12) 

β) Αν για το παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ ισχύει ΑΖ=ΑΕ, τότε αυτό είναι ρόμβος.               

               (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Σε ημικύκλιο διαμέτρου ΑΒ προεκτείνουμε την ΑΒ προς το μέρος του Α και παίρνουμε ένα 

σημείο Γ. Θεωρούμε Ε ένα σημείο του ημικυκλίου και έστω Δ το σημείο τομής του τμήματος 

ΓΕ με το ημικύκλιο. Αν το τμήμα ΓΔ είναι ίσο με το ΟΒ και η γωνία ΒΓ̂Ε είναι 15°, τότε 

α) να αποδείξετε ότι ΟΔ̂Ε = 30°.                (Μονάδες 13 

β) να υπολογίσετε τη γωνία ΕΟ̂Β = x.               (Μονάδες 12) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ με ΑΒ // ΔΓ, στο οποίο η διαγώνιος ΒΔ είναι ίση με την πλευρά ΑΔ. 

Αν είναι η γωνία Γ̂ = 110° και η γωνία ΔΒ̂Γ = 30°, να υπολογίσετε τη γωνία ΑΔ̂Β.  

(Μονάδες 25) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και τα μέσα Δ, Ε των πλευρών του ΑΒ, ΑΓ 

αντίστοιχα. Έστω ότι οι μεσοκάθετες ευθείες των πλευρών ΑΒ και ΑΓ τέμνονται στο Μ και οι 

οποίες τέμνουν τον φορέα (ε) της βάσης ΒΓ στα σημεία Η και Ζ. 

α) Να συγκρίνετε τα τρίγωνα ΔΒΗ και ΕΖΓ.              (Μονάδες 15) 

β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΜΖΗ είναι ισοσκελές.              (Μονάδες 10) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ με ΑΒ//ΓΔ και ΑΒ<ΓΔ. Θεωρούμε τα σημεία Ε και Ζ πάνω 

στην ΑΒ έτσι ώστε ΑΕ=ΕΖ=ΖΒ και έστω Κ το σημείο τομής των ΔΖ και ΓΕ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΔΖ = ΓΕ,               (Μονάδες 13) 

β) τα τρίγωνα ΕΚΖ και ΔΚΓ είναι ισοσκελή.               (Μονάδες 12) 



ΘΕΜΑ 2 

Αν στο παρακάτω σχήμα είναι α̂ = δ̂,  β̂ = γ̂ και ΑΒ=ΑΓ, να αποδείξετε ότι:  

α) τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΓΔ είναι ίσα,               (Μονάδες 12) 

β) οι γωνίες ε̂ και ζ̂ είναι ίσες.               (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ, του οποίου οι διαγώνιοι ΑΓ και ΔΒ τέμνονται στο σημείο Ο. 

Έστω Ε, Ζ, Η και Θ είναι τα μέσα των ΟΔ, ΟΑ, ΟΒ και ΟΓ αντίστοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι τετράπλευρο ΕΖΗΘ είναι παραλληλόγραμμο.              (Μονάδες 15) 

β) Αν η περίμετρος του παραλληλογράμμου ΑΒΓΔ είναι 40, να βρείτε την περίμετρο του ΕΘΗΖ. 

              (Μονάδες 10) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Σε κύκλο κέντρου Ο, έστω ΟΑ μία ακτίνα του. Φέρουμε τη μεσοκάθετη της ΟΑ που τέμνει τον 

κύκλο στα σημεία Β και Γ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΟΒΑ είναι ισόπλευρο,               (Μονάδες 13) 

β) το τετράπλευρο ΟΒΑΓ είναι ρόμβος.               (Μονάδες 12) 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω κυρτό τετράπλευρο ΑΒΓΔ με ΒΑ = ΒΓ  και  Α̂ = Γ̂. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) BΑ̂Γ = BΓ̂Α,                 (Μονάδες 8) 

β) το τρίγωνο ΑΔΓ είναι ισοσκελές,               (Μονάδες 10) 

γ) η ευθεία ΒΔ είναι μεσοκάθετος του τμήματος ΑΓ.                 (Μονάδες 7) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται γωνία xOy
∧

 και σημείο Α στο εσωτερικό της. Από το Α φέρνουμε τις κάθετες ΑΒ, ΑΓ 

προς τις πλευρές Οx , Oy της γωνίας αντίστοιχα, και ονομάζουμε Μ το μέσο του ΟΑ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΒΜΑ είναι ισοσκελές,                 (Μονάδες 8) 

β) το τρίγωνο ΒΜΓ είναι ισοσκελές,                 (Μονάδες 8) 

γ) ΒΜΑ
∧

 = 2xOΑ
∧

.                 (Μονάδες 9) 

 

 


