
ΘΕΜΑ 2 

Αν για το ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) του σχήματος ισχύουν  α̂ = β̂ και γ̂ = δ̂, να γράψετε 

μια απόδειξη για καθέναν  από τους ακόλουθους ισχυρισμούς: 

α) Τα τρίγωνα ΑΕΒ και ΑΕΓ είναι ίσα.                 (Μονάδες 8) 

β) Το τρίγωνο ΓΕΒ είναι ισοσκελές.                 (Μονάδες 8) 

γ) Η ευθεία ΑΔ είναι μεσοκάθετος του τμήματος ΒΓ.                 (Μονάδες 9) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με Β̂ = 400 και Γ̂ = 600. Επιπλέον, τα σημεία Δ, Ε και Ζ είναι τα μέσα 

των πλευρών του ΑΒ, ΒΓ και ΓΑ αντίστοιχα 

α) Να υπολογίσετε τη γωνία Α̂ του τριγώνου ΑΒΓ.                 (Μονάδες 9) 

β) Να αποδείξετε ότι  ΔΕ//ΑΓ και ΖΕ//ΑΒ.                 (Μονάδες 8) 

γ) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΒΔΕ.                 (Μονάδες 8) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ευθεία ε του επιπέδου. Τα παράλληλα τμήματα ΑΒ και ΓΔ καθώς και ένα τυχαίο 

σημείο Ε βρίσκονται στο ίδιο ημιεπίπεδο της ε. 

α) Αν το Ε είναι εκτός των τμημάτων ΑΒ και ΓΔ, τότε να αποδείξετε ότι ω̂ = φ̂+θ̂.               

 

(Μονάδες 10) 

β) Αν το Ε είναι ανάμεσα στα τμήματα ΑΒ και ΓΔ και ΕΖ//ΑΒ, τότε να αποδείξετε ότι θ̂ = ω̂+φ̂.  

 

(Μονάδες 15) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) και Κ εσωτερικό σημείο του τριγώνου τέτοιο ώστε 

ΚΒ = ΚΓ. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. τα τρίγωνα ΒΑΚ και ΚΑΓ είναι ίσα,               (Μονάδες 12) 

ii. η ΑΚ είναι διχοτόμος της γωνίας ΒΑ̂Γ.                 (Μονάδες 6) 

β) Αν η προέκταση της ΑΚ τέμνει την ΒΓ στο Ε, τότε να δείξετε ότι η ΚΕ είναι διάμεσος του 

τριγώνου ΒΚΓ.              (Μονάδες 7) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και η διάμεσος του ΑΜ. Στην προέκταση της πλευράς 

ΒΓ και προς τα δυο της άκρα, θεωρούμε σημεία Δ και Ε αντίστοιχα έτσι ώστε ΒΔ= ΓΕ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΑΒ̂Δ = ΑΓ̂Ε,                 (Μονάδες 6) 

β) τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΓΕ είναι ίσα,               (Μονάδες 12) 

γ) η ΑΜ είναι και διάμεσος του τριγώνου ΑΔΕ.             (Μονάδες 7) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ=ΑΓ και Α̂ = 800. Έστω Κ σημείο της διχοτόμου της 

γωνίας Α̂, τέτοιο ώστε ΚΒ=ΚΑ=ΚΓ. 

α) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΒΚΑ και ΓΚΑ είναι ίσα.               (Μονάδες 10) 

β) Να υπολογίσετε: 

i. τις γωνίες ΑΒ̂Κ και ΑΓ̂Κ,                 (Μονάδες 8) 

ii. τη γωνία ΒΚ̂Γ.                 (Μονάδες 7) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α̂ = 90ο). Έστω Δ σημείο της πλευράς ΑΓ τέτοιο ώστε, η 

διχοτόμος ΔΕ της γωνίας ΑΔ̂Β να είναι παράλληλη στην πλευρά ΒΓ. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. ΕΔ̂Β = ΔΒ̂Γ   και   ΕΔ̂Α = Γ̂,                  (Μονάδες 8) 

ii. το τρίγωνο ΒΔΓ είναι ισοσκελές.                 (Μονάδες 8) 

β) Αν είναι ΑΔ̂Β = 60ο, τότε να υπολογίσετε τη γωνία Γ̂.               (Μονάδες 9) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) και το ύψος του ΑΜ. Φέρουμε ημιευθεία Γx κάθετη 

στη , προς το ημιεπίπεδο που δεν ανήκει το Α, και παίρνουμε σε αυτήν τμήμα ΓΔ = ΑΒ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) η γωνία ΔΑ̂Γ είναι ίση με τη γωνία ΓΔ̂Α,               (Μονάδες 12) 

β) ΓΔ // ΑΜ,                 (Μονάδες 6) 

γ) η ΑΔ είναι διχοτόμος της γωνίας ΜΑ̂Γ.                 (Μονάδες 7) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ < ΑΓ. Έστω Αx η διχοτόμος της εξωτερικής του γωνίας Α̂εξ, όπου 

Α̂εξ = 120ο. Από την κορυφή Β φέρνουμε ευθεία παράλληλη στην Αx, η οποία τέμνει την 

πλευρά ΑΓ στο σημείο Δ. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. ΔΒ̂Α = 60ο,                 (Μονάδες 9) 

ii. το τρίγωνο ΑΒΔ είναι ισόπλευρο,                 (Μονάδες 9) 

β) Αν η γωνία ΒΔ̂Α είναι διπλάσια της γωνίας Γ̂ του τριγώνου ΑΒΓ, να υπολογίσετε τις γωνίες 

του τριγώνου ΒΔΓ.                  (Μονάδες 7) 

 

 

  

 



ΘΕΜΑ 2 

Στις προεκτάσεις των πλευρών ΒΑ (προς το Α) και ΓΑ (προς το Α) τριγώνου ΑΒΓ παίρνουμε τα 

τμήματα ΑΔ=ΑΒ και ΑΕ=ΑΓ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΔΕ είναι ίσα,               (Μονάδες 12) 

β) ΕΔ//ΒΓ.               (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Στις προεκτάσεις των πλευρών ΒΑ και ΓΑ (προς το Α) τριγώνου ΑΒΓ παίρνουμε τα τμήματα  

ΑΔ = ΑΒ και ΑΕ = ΑΓ. 

α) Να αποδείξετε ότι ΔΕ = ΒΓ.           (Μονάδες 12) 

β) Αν ΑΜ είναι η διάμεσος του τριγώνου ΑΒΓ και η προέκταση της ΑΜ τέμνει την ΕΔ στο Ζ, να 

αποδείξετε ότι: 

i. τα τρίγωνα ΑΔΖ και ΑΒΜ είναι ίσα,                 (Μονάδες 7) 

ii. ΖΔ = 
ΔΕ

2
.                 (Μονάδες 6) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Σε ορθογώνιο ΑΒΓΔ θεωρούμε τα μέσα Μ και Ν των πλευρών του ΑΒ και ΓΔ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΜΔ=ΜΓ,               (Μονάδες 12) 

β) η ευθεία που ορίζουν τα σημεία Μ και Ν είναι μεσοκάθετος του τμήματος ΓΔ. 

 (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και τμήματα ΑΑ΄, ΓΓ΄ κάθετα στη διαγώνιο ΒΔ από τις 

κορυφές Α, Γ αντίστοιχα. Αν τα σημεία Α  ́και Γ΄ δεν ταυτίζονται, να αποδείξετε ότι: 

α) ΑΑ’ // ΓΓ’,                 (Μονάδες 8) 

β) ΑΑ΄= ΓΓ΄,                (Μονάδες10) 

γ) Το τετράπλευρο ΑΓ΄ΓΑ ́ είναι παραλληλόγραμμο.                 (Μονάδες 7) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) και σημείο Μ εσωτερικό του τριγώνου τέτοιο 

ώστε ΜΒ = ΜΓ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΑΜΒ και ΑΜΓ είναι ίσα               (Μονάδες 12) 

β) η ευθεία ΑΜ διχοτομεί τη γωνία ΒΜ̂Γ.               (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ισοσκελές ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) με γωνία Α̂ = 500 . Έστω Δ είναι σημείο της πλευράς 

ΑΓ, τέτοιο ώστε ΒΔ=ΒΓ. 

α) Να υπολογίσετε τις γωνίες Β̂ και Γ̂του τριγώνου ΑΒΓ,              (Μονάδες 12) 

β) Να αποδείξετε ότι η γωνία ΔΒ̂Γ είναι ίση με τη γωνία Α̂.              (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (�̂� = 900) με Γ̂ = 400. Έστω Δ τυχαίο σημείο της πλευράς 

ΑΓ  και ΔΕ ⊥ ΒΓ. 

Να υπολογίσετε: 

α) τις γωνίες του τριγώνου ΔΕΓ,               (Μονάδες 10) 

β) τις γωνίες του τετραπλεύρου ΑΔΕΒ.               (Μονάδες 15) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) με γωνία κορυφής Α̂ = 400. Στην προέκταση της 

ΓΒ (προς το Β ) παίρνουμε τμήμα ΒΔ τέτοιο ώστε ΒΔ = ΑΒ. 

Να υπολογίσετε: 

α) τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ,               (Μονάδες 10) 

β) τη γωνία ΔΑ̂Γ.               (Μονάδες 15) 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α̂ = 900) με γωνία Β̂ = 2Γ̂ και το μέσο Μ της πλευράς 

του ΒΓ. 

α) Να υπολογίσετε  τις γωνίες Β̂ και Γ̂ του τριγώνου ΑΒΓ.                 (Μονάδες 8) 

β) Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΜΓ είναι ισοσκελές.                 (Μονάδες 8) 

γ) Να υπολογίσετε τη γωνία ΑΜ̂Γ.                 (Μονάδες 9) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Στο παρακάτω σχήμα ισχύουν ΔΒ=ΒΑ=ΑΓ=ΓΕ και ΒΑ̂Γ = 400. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΑΒ̂Δ = ΑΓ̂Ε = 1100,               (Μονάδες 10) 

β) τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΓΕ είναι ίσα,               (Μονάδες 10) 

γ) το τρίγωνο ΔΑΕ είναι ισοσκελές.                 (Μονάδες 5) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με   ̂      και  ̂     . Τα ςημεία Δ και Ε είναι τα μζςα των ΑΒ και ΑΓ 

με      και      . 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ιςοςκελζσ και να βρείτε ποιεσ είναι οι ίςεσ πλευρζσ του,  

 (Μονάδεσ 8) 

ii. ΒΓ=18.                 (Μονάδεσ 8) 

β) Να υπολογίςετε την περίμετρο του τριγώνου ΑΒΓ.              (Μονάδεσ 9) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ . Αν οι διχοτόμοι των απέναντι γωνιών Δ̂ και Β̂ τέμνουν 

τις πλευρές ΑΒ και ΓΔ στα σημεία Ε και Ζ αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΑΕΔ και ΒΓΖ είναι ίσα,               (Μονάδες 12) 

β) το τετράπλευρο ΔΕΒΖ είναι παραλληλόγραμμο.               (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Στις πλευρές ΑΔ και ΒΓ παραλληλογράμμου ΑΒΓΔ θεωρούμε σημεία E και Z, τέτοια ώστε  

ΑE = ΓZ. Αν η ευθεία ΖΕ τέμνει τις προεκτάσεις των πλευρών ΑΒ και ΓΔ στα σημεία H και Θ, να 

αποδείξετε ότι: 

α) ΗΒ̂Ζ = ΕΔ̂Θ,                (Μονάδες 8) 

β) ΒΖ̂Η = ΔΕ̂Θ,                (Μονάδες 8) 

γ) ΒΗ = ΘΔ.                (Μονάδες 9) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με  ̂ = 500. Ζςτω ότι τα ςημεία Δ και Ε είναι τα μζςα των πλευρών ΒΓ 

και ΑΓ αντίςτοιχα, τζτοια ώςτε   ̂  = 700. 

α) Να δικαιολογήςετε γιατί       .                (Μονάδεσ 8) 

β) Να  υπολογίςετε: 

i. τη γωνία  ̂,                 (Μονάδεσ 8) 

ii. τισ γωνίεσ  ̂ και  ̂ του τριγώνου ΑΒΓ.                 (Μονάδεσ 9) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω τρίγωνο ΑΒΓ με Δ και Ε τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα, ΑΔ=9 , ΕΓ=10 και 

ΒΓ=30 . 

α) Να υπολογίσετε: 

i. το μήκος x του τμήματος ΔΕ,                 (Μονάδες 8) 

ii. την περίμετρο του τριγώνου ΑΒΓ.                 (Μονάδες 9) 

β) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΔΕΓΒ είναι τραπέζιο.                 (Μονάδες 8) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Τα σημεία Δ και Ε είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. 

Επιπλέον ισχύουν ΑΔ=ΕΔ=ΔΒ  με  ΑΕ=8  και ΔΒ=10. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. το τρίγωνο ΑΕΒ είναι ορθογώνιο,                 (Μονάδες 8) 

ii. ΒΓ=20.                 (Μονάδες 8) 

β) Να υπολογίσετε την περίμετρο του τριγώνου ΑΒΓ.             (Μονάδες 9) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Από εξωτερικό σημείο Ρ ενός κύκλου (Ο,ρ) φέρνουμε τα εφαπτόμενα τμήματα ΡΑ και ΡΒ. Αν 

Μ είναι ένα τυχαίο εσωτερικό σημείο του ευθυγράμμου τμήματος ΟΡ, να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΡΑΜ και PMB είναι ίσα,               (Μονάδες 12) 

β) οι γωνίες ΜΑ̂Ο και ΜΒ̂Ο είναι ίσες.               (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε δύο παράλληλες ευθείες ε1 και ε2 και τα σημεία Α, Β στην ε1 και Δ και Γ στην ε2 

ώστε τα τμήματα ΑΓ και ΒΔ να τέμνονται στο μέσο Ο του ΒΔ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΑΟΒ και ΓΟΔ είναι ίσα και να αναφέρετε τα ίσα κύρια στοιχεία τους 

αιτιολογώντας την απάντησή σας.               (Μονάδες 12) 

β) το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο.               (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Στο παρακάτω ςχήμα οι ευθείεσ ε1, ε2 είναι παράλληλεσ και AB=6. 

α) Να υπολογίςετε τισ γωνίεσ  ̂ και  ̂.               (Μονάδεσ 10) 

β) Να προςδιορίςετε το είδοσ του τριγώνου ΑΒΚ ωσ προσ τισ γωνίεσ του.           (Μονάδεσ 7) 

γ) Να υπολογίςετε το μήκοσ τησ ΑΚ, αιτιολογώντασ την απάντηςή ςασ.               (Μονάδεσ 8) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Στο παρακάτω σχήμα δίνεται κύκλος (O,R) και τα εφαπτόμενα τμήματα ΜΑ και ΜΒ. 

Προεκτείνουμε την ΑΜ κατά τμήμα ΜΓ=ΜΑ και την ΟΜ κατά τμήμα ΜΔ=ΟΜ. 

α) Να αποδείξετε ότι ΜΒ = ΜΓ.               (Μονάδες 10) 

β) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΟΜΒ και ΜΓΔ είναι ίσα.               (Μονάδες 15) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και στις ίσες πλευρές ΑΒ,ΑΓ παίρνουμε αντίστοιχα 

τμήματα ΑΔ=
3

1
ΑΒ και ΑΕ=

3

1
 ΑΓ.  Αν Μ είναι το μέσο της ΒΓ, να αποδείξετε ότι: 

α) τα τμήματα ΒΔ και ΓΕ είναι ίσα,                 (Μονάδες 5) 

β) τα τρίγωνα ΒΔΜ και ΜΕΓ είναι ίσα,               (Μονάδες 10) 

γ) το τρίγωνο ΔΕΜ είναι ισοσκελές.               (Μονάδες 10) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΚΑΒ (ΚΑ=ΚΒ) και ΚΓ διχοτόμος της γωνίας K̂. Στην προέκταση της 

ΒΑ  (προς το Α) παίρνουμε σημείο Λ και στην προέκταση της ΑΒ (προς το Β) παίρνουμε σημείο 

Μ, έτσι ώστε ΑΛ=ΒΜ. Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΚΛΜ είναι ισοσκελές,               (Μονάδες 12) 

β) η ΚΓ είναι διάμεσος του τριγώνου ΚΛΜ.               (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με Â = 80° και B̂ = 20° + Γ̂, και ΑΔ η διχοτόμος της γωνίας Â. 

α) Να υπολογίσετε τις γωνίες ̂ και ̂ .               (Μονάδες 12) 

β) Φέρουμε από το Δ ευθεία παράλληλη στην ΑΒ, που τέμνει την ΑΓ στο Ε. Να υπολογίσετε 

τις γωνίες ΑΔ̂Ε και ΕΔ̂Γ.               (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ με ΒA=ΒΓ και ΔA=ΔΓ.  Οι διαγώνιοι ΑΓ, ΒΔ του τετραπλεύρου είναι 

ίσες και τέμνονται κάθετα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) η ΒΔ είναι διχοτόμος των γωνιών Β και Δ του τετραπλεύρου ΑΒΓΔ,               (Μονάδες 12) 

β) η ΒΔ είναι μεσοκάθετος του τμήματος ΑΓ.               (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ. Φέρουμε την εξωτερική διχοτόμο Αx της γωνίας Α̂  και από 

το σημείο Γ την κάθετο ΓΔ στην Αx. Τα σημεία Ε και Ζ είναι τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΑΓ 

αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΕΖ = ΑΕ = ΑΖ,                 (Μονάδες 9) 

β) η γωνία ΑΓ̂Δ είναι ίση με 300,               (Μονάδες 10) 

γ) το τετράπλευρο ΑΔΖΕ είναι ρόμβος.                 (Μονάδες 6) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται γωνία x ̂y και η διχοτόμοσ τησ Οδ. Θεωροφμε ςημείο Μ τησ Οδ και ςημεία Α και Β 

ςτισ ημιευθείεσ Οx και Oy αντίςτοιχα, τζτοια ώςτε ΟΑ=ΟΒ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) MA=MB,              (Μονάδεσ 15) 

β) Η Οδ είναι διχοτόμοσ τησ γωνίασ Α ̂Β.               (Μονάδεσ 10) 



ΘΕΜΑ 2 

Σε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΓΔ) με ΑΒ > ΒΓ φέρουμε από τις κορυφές Α και Γ καθέτους 

στη διαγώνιο ΒΔ, οι οποίες την τέμνουν σε διαφορετικά σημεία Ε και Ζ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΑΕ=ΓΖ,               (Μονάδες 15) 

β) το τετράπλευρο ΑΕΓΖ είναι παραλληλόγραμμο.              (Μονάδες 10) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωροφμε ιςοςκελζσ τραπζηιο ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΓΔ) με ΓΔ>ΑΒ και  ̂ = 135ο. Από τισ κορυφζσ Α και 

Β φζρουμε τα φψθ του ΑΕ και ΒΖ.  

α) Να υπολογίςετε τισ γωνίεσ του τραπεηίου.               (Μονάδεσ 10) 

β) Να αποδείξετε ότι ΑΕ=ΕΔ=ΒΖ=ΓΖ.               (Μονάδεσ 15) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται οξυγώνιο τρίγωνο ΑΓΒ. Φζρουμε από τη κορυφή Α ευθεία (ε) παράλληλη ςτη ΒΓ. Η  

κάθετη ςτο μζςο Μ τησ πλευράσ ΑΒ τζμνει την (ε) ςτο Δ και την ΒΓ ςτο Ε. 

α) Να αποδείξετε ότι ΔΑ=ΔΒ και ΕΑ=ΕΒ.                 (Μονάδεσ 6) 

β) Να ςυγκρίνετε τα τρίγωνα ΑΜΔ και ΕΜΒ.               (Μονάδεσ 10) 

γ) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΔΒΕ είναι ρόμβοσ.                 (Μονάδεσ 9) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Σε τρίγωνο ΑΒΓ ιςχφει  ̂ +  ̂ = 120ο και Α̂   Γ̂. 

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο και να υπολογίςετε τισ γωνίεσ του.

               (Μονάδεσ 15) 

β) Αν η πλευρά ΒΓ=2cm να βρείτε το μήκοσ τησ ΑΒ.               (Μονάδεσ 10) 



ΘΕΜΑ 2 

Αν στο σχήμα που ακολουθεί είναι Α Ο̂ Β=Β Ο̂ Γ=Γ Ο̂ Δ και ΟΑ=ΟΒ=ΟΓ=ΟΔ, τότε να αποδείξετε 

ότι: 

α) ΑΓ=ΒΔ,              (Μονάδες 10) 

β) το Μ είναι μέσον της ΒΔ, όπου Μ το σημείο τομής των τμημάτων ΟΓ και ΒΔ.               

(Μονάδες 15) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με 0Α̂ 90= και 0Γ̂ 25= . Δίνονται επίσης η διάμεσος ΑΜ, το 

ύψος ΑΗ  από την κορυφή Α και η διχοτόμος ΑΔ της γωνίας Α̂ . 

α) Να υπολογίσετε τις γωνίες ˆΑΜΒ, ˆΗΑΒ , ˆΑΔΒ .               (Μονάδες 15) 

β) Να αποδείξετε ότι 0ˆ ˆΜΑΔ ΔΑΗ 20= = .               (Μονάδες 10) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΓΔ) , με ΑΒ=6, ΒΓ=4 και  0Γ̂ 60= . Δίνονται επίσης τα 

ύψη ΑΕ και ΒΖ από τις κορυφές Α και Β αντίστοιχα. 

α) Να υπολογίσετε τις υπόλοιπες γωνίες του τραπεζίου ΑΒΓΔ.                 (Μονάδες 6) 

β) Να αποδείξετε τα τρίγωνα ΑΕΔ, ΒΖΓ είναι ίσα.               (Μονάδες 10) 

γ) Να υπολογίσετε την περίμετρο του ΑΒΓΔ.                 (Μονάδες 9) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τραπζηιο ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΓΔ), με ΑΒ=ΒΓ=4, 0Α̂ 90 και  0Γ̂ 60 . Φζρουμε το φψοσ  ΒΕ από 

τθ κορυφι Β. 

α) Να υπολογίςετε τισ άλλεσ δυο γωνίεσ του τραπεηίου ΑΒΓΔ.                 (Μονάδεσ 8) 

β) Να αποδείξετε ότι 2ΕΓ=ΒΓ.                 (Μονάδεσ 9) 

γ) Αν Μ,Ν τα μζςα των πλευρϊν ΑΔ, ΒΓ αντίςτοιχα να βρείτε το μικοσ του ευκυγράμμου 

τμιματοσ ΜΝ.                 (Μονάδεσ 8) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται κφκλοσ κζντρου Ο και ζνα εξωτερικό του ςημείο Ρ, από το οποίο φζρουμε τα 

εφαπτόμενα τμήματα του κφκλου ΡΑ και ΡΒ. Ζςτω ότι το τμήμα ΡΟ τζμνει τον κφκλο ςτο 

ςημείο Μ και η εφαπτομζνη του κφκλου ςτο Μ τζμνει τα ΡΑ και ΡΒ ςτα ςημεία Δ και Γ 

αντίςτοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΡΔΓ είναι ιςοςκελζσ.               (Μονάδεσ 13) 

β) Αν η γωνία Α ̂Β είναι  400 να υπολογίςετε τη γωνία Α ̂Β.               (Μονάδεσ 12) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ . Στην προέκταση της ΒΓ (προς το μέρος του Γ) θεωρούμε 

τμήμα ΓΔ=ΒΓ. Φέρουμε τμήμα ΔΕ κάθετο στην ΑΔ στο σημείο της Δ , τέτοιο ώστε ΔΕ=ΒΓ (τα Α 

και Ε είναι στο ίδιο ημιεπίπεδο ως προς την ΒΔ). 

α) Να βρείτε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΔ.               (Μονάδες 12) 

β) Να αποδείξετε ότι το ΑΒΔΕ είναι παραλληλόγραμμο.               (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (με 0Α̂ 90= ) και η διχοτόμος  της γωνίας Γ̂ τέμνει την πλευρά 

ΑΒ στο σημείο Δ, τέτοιο ώστε ΓΔ=ΔΒ=2cm.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) 0Β̂ 30= .              (Μονάδες 12) 

β) ΑΒ=3cm.              (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Στα ορθογώνια τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΔΕ (γωνία Α ορθή) του παρακάτω σχήματος ισχύει 

οˆΒ̂ Δ 30= = και Ζ το σημείο τομής των πλευρών τους ΒΓ και ΔΕ αντίστοιχα. 

α) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τετραπλεύρου ΑΕΖΓ.               (Μονάδες 13) 

β) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΓΖΔ και ΕΒΖ είναι ισοσκελή.               (Μονάδες 12) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Στο παρακάτω ςχήμα, οι ΑΔ και ΒΕ είναι παράλληλεσ. Επιπλζον ιςχφουν ΑΔ=ΑΓ , ΒΕ=ΒΓ και 

οΑ̂ 70 . 

α) Να υπολογίςετε τισ γωνίεσ των τριγώνων ΑΔΓ και ΒΓΕ.               (Μονάδεσ 16) 

β) Να αποδείξετε ότι Δ ̂E =90ο.                 (Μονάδεσ 9) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Στο παρακάτω ςχήμα οι γωνίεσ  ̂ ,  ̂ είναι ορθζσ και επιπλζον ΑΔ=ΒΓ και ΑΓ=ΒΕ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) Τα τρίγωνα ΑΓΔ και ΒΓΕ είναι ίςα.               (Μονάδεσ 13) 

β) Αν η γωνία 40


, τότε το τρίγωνο ΔΓΕ είναι ορθογώνιο και ιςοςκελζσ.               

(Μονάδεσ 12) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ στο οποίο ισχύει ΒΓ=2ΑΒ και έστω Μ το μέσο της ΒΓ. Αν η ΑΔ είναι  

διάμεσος του τριγώνου ΑΒΜ και Ε σημείο στην προέκτασή της ώστε ΑΔ=ΔΕ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τετράπλευρο ΑΒΕΜ είναι παραλληλόγραμμο,               (Μονάδες 12) 

β) MΕ=ΜΓ.               (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε τετράγωνο ΑΒΓΔ και σημεία Ε και Ζ στις προεκτάσεις των ΑΒ (προς το Β) και ΒΓ 

(προς το Γ) αντίστοιχα, ώστε ΒΕ=ΓΖ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΑΒΖ και ΑΕΔ είναι ίσα,               (Μονάδες 12) 

β) οι γωνίες ΕΔ̂Γ και ΑΖ̂Β είναι ίσες.               (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΓΔ) με ΑΒ=3, ΓΔ=4. Θεωρούμε σημείο Ε στην ΑΒ ώστε ΑΕ=1. Στο 

τραπέζιο ΕΒΓΔ θεωρούμε τα Κ και Λ, μέσα των ΕΔ και ΒΓ αντίστοιχα  

α) Να υπολογίσετε τη διάμεσο ΚΛ του τραπεζίου ΕΒΓΔ.               (Μονάδες 13) 

β) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΛΚ είναι παραλληλόγραμμο.               (Μονάδες 12) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Σε τρίγωνο ΑΒΓ ισχύουν ˆ ˆ ˆΑ Γ 2Β+ =  και ˆ ˆΑ 3Γ= . 

α) Να αποδείξετε ότι η γωνία Β είναι 60ο  .              (Μονάδες 10) 

β) Αν το ύψος του ΑΔ και η διχοτόμος του ΒΕ τέμνονται στο σημείο Ζ, να αποδείξετε ότι το 

τρίγωνο ΑΖΕ είναι ισόπλευρο.               (Μονάδες 15) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Στο παρακάτω ςχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο με ορθή τη γωνία  ̂ και η γωνία  ̂ 

είναι μικρότερη τησ γωνίασ  ̂. Η ΒΔ είναι διχοτόμοσ τησ γωνίασ  ̂ και η ΔΕ είναι κάθετη ςτην 

ΒΓ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΑΔ=ΔΕ,                  (Μονάδεσ 8) 

β) ΑΔ < ΔΓ,                 (Μονάδεσ 9) 

γ) ΑΓ>ΑΒ.                 (Μονάδεσ 8) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με ˆ 90oA = , B̂  = 35ο και Μ το μέσο της ΒΓ. 

α) Να υπολογίσετε τη γωνία Γ.               (Μονάδες 10) 

β) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΜΒ.               (Μονάδες 15) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ. Στις προεκτάσεις των πλευρών ΒΑ και ΓΑ (προς το 

Α) θεωρούμε τα σημεία Ε και Δ αντίστοιχα τέτοια ώστε ΑΕ = ΑΔ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΒΕ = ΓΔ,                 (Μονάδες 6) 

β) ΒΔ = ΓΕ,               (Μονάδες 10) 

γ) ΔΒ̂Γ = ΕΓ̂Β.                 (Μονάδες 9) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με τη γωνία Α ορθή, ˆ ˆ2 =  και το ύψος του ΑΔ. 

α) Να υπολογιστούν οι οξείες γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ.                 (Μονάδες 9) 

β) Να υπολογιστεί η γωνία ΒΑ̂Δ.                 (Μονάδες 7) 

γ) Να  αποδείξετε ότι 
2


= .                 (Μονάδες 9) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τραπζηιο ΑΒΓΔ με ΑΒ // ΓΔ και ΒΔ = ΒΓ. Αν Δ ̂Γ     ο και Α ̂Β    ο να 

υπολογίςετε: 

α) τθ γωνία  ̂,                (Μονάδεσ 11) 

β) τθ γωνία  ̂.               (Μονάδεσ 14) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ιςόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ και εκτόσ αυτοφ καταςκευάηουμε τετράγωνο ΒΓΔΕ.  

α) Να υπολογίςετε τισ γωνίεσ : 

i. Α ̂Ε                 (Μονάδεσ 8) 

ii. Β ̂Α                 (Μονάδεσ 9) 

β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΕΔ είναι ιςοςκελζσ.             (Μονάδεσ 8) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ. Κατασκευάζουμε εξωτερικά του τριγώνου το 

τετράγωνο ΑΒΔΕ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΑΓΕ είναι ισοσκελές,               (Μονάδες 10) 

β) 2 ⋅ ΕΓ
∧
Α = 90ο − ΒΑ̂Γ.               (Μονάδες 15) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Στο παρακάτω σχήμα το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο και το ΑΓΔΕ είναι 

ορθογώνιο.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) το σημείο Α είναι μέσο του ΒΕ,                 (Μονάδες 8) 

β) το τρίγωνο ΒΕΓ είναι ισοσκελές,                 (Μονάδες 9) 

γ) ΒΓ
∧
Α = ΑΔ

∧
Ε .                 (Μονάδες 8) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ και γωνία Β̂ ίση με 30Ο. Θεωρούμε Δ και Ε τα μέσα 

των ΑΓ και ΒΓ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΕΔΓ είναι ισοσκελές και να υπολογίσετε τις γωνίες του.               (Μονάδες 16) 

β) το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισόπλευρο.                 (Μονάδες 9) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Ζςτω παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ. Προεκτείνουμε την πλευρά ΒΑ (προσ το Α) και την πλευρά 

ΔΓ (προσ το Γ) κατά τμήματα ΑΕ = ΑΒ και ΓΗ = ΔΓ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΑΔΕ και ΒΓΗ είναι ίςα,               (Μονάδεσ 13) 

β) το τετράπλευρο ΕΒΗΔ είναι παραλληλόγραμμο.               (Μονάδεσ 12) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ. Θεωρούμε σημείο Ε στην προέκταση της ΒΑ (προς το Α) και 

σημείο Δ στο εσωτερικό της πλευράς ΑΓ, ώστε ΑΕ=ΑΔ. 

α) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΔΕ.               (Μονάδες 10) 

β) Αν Ζ είναι το σημείο τομής της προέκτασης της ΕΔ (προς το Δ) με την ΒΓ, να αποδείξετε ότι 

η ΕΖ είναι κάθετη στην ΒΓ.               (Μονάδες 15) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνονται τα παραλληλόγραμμα ΑΒΔΓ και ΒΔΕΖ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τετράπλευρο ΑΓΕΖ είναι παραλληλόγραμμο,               (Μονάδες 13) 

β) ΑΒ
∧

Ζ = ΓΔ
∧

Ε.               (Μονάδες 12) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με τη γωνία Α ορθή και Μ το μέσο της ΒΓ. Φέρουμε ημιευθεία 

Αx παράλληλη στη ΒΓ (στο ημιεπίπεδο που ορίζει η ΑΜ με το σημείο Γ). 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΜΑ
∧

Γ = ΜΓ
∧
Α,               (Μονάδες 12) 

β) η ΑΓ είναι διχοτόμος της γωνίας ΜΑx.               (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και ΜΔ, ΝΕ οι μεσοκάθετοι των πλευρών του ΑΒ, ΑΓ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) Αν είναι ΜΔ = ΝΕ, τότε το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές.               (Μονάδες 12) 

β) Αν είναι ΑΒ = ΑΓ, τότε ΜΔ = ΝΕ.               (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και από σημείο Μ της πλευράς ΒΓ φέρουμε τα κάθετα τμήματα ΜΔ και 

ΜΕ στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) Αν είναι ΜΔ = ΜΕ, τότε τα τρίγωνα ΑΜΔ και ΑΜΕ είναι ίσα.               (Μονάδες 13) 

β) Αν είναι ΑΒ = ΑΓ και Μ μέσο του ΒΓ, τότε ΜΔ = ΜΕ.               (Μονάδες 12) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με τη γωνία Α ορθή και από το μέσο Μ της πλευράς ΒΓ 

φέρουμε τα κάθετα τμήματα ΜΔ και ΜΕ στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) Αν είναι ΜΔ = ΜΕ, τότε: 

i. τα τρίγωνα ΒΔΜ και ΓΕΜ είναι ίσα,                 (Μονάδες 8) 

ii. το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές.                 (Μονάδες 9) 

β) Αν είναι ΑΒ = ΑΓ, τότε ΜΔ = ΜΕ.                 (Μονάδες 8) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ. Στην προέκταση της ΒΓ (προς το Γ) θεωρούμε 

σημείο Δ και στην προέκταση της ΓΒ (προς το Β) θεωρούμε σημείο Ε έτσι ώστε ΓΔ = ΒΕ. Από 

το Δ φέρουμε ΔΗ κάθετη στην ευθεία ΑΓ και από το Ε φέρουμε ΕΖ κάθετη στην ευθεία ΑΒ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΑΔ = ΑΕ               (Μονάδες 12) 

β) ΕΖ = ΔΗ               (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και Ε το μέσο της διαμέσου του ΑΜ. Αν είναι ΒΓ = 2 ΒΕ, τότε να 

αποδείξετε ότι: 

α) ΑΕ
∧

Β = ΕΜ
∧

Γ               (Μονάδες 12) 

β) ΑΒ = ΕΓ               (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ και η διάμεσός του ΑΔ τέτοια ώστε ΒΑ
∧

Δ = 30ο. Θεωρούμε 

σημείο Ε στην ΑΓ τέτοιο ώστε ΑΔ = ΑΕ. 

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισόπλευρο.                 (Μονάδες 8) 

β) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΔΕ.                 (Μονάδες 9) 

γ) Να υπολογίσετε τη γωνία ΕΔ̂Γ.                 (Μονάδες 8) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Σε ορθογώνιο και ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( 90ˆ = ) θεωρούμε τα μέσα Δ, Ε και Ζ των 

πλευρών του ΑΒ, ΑΓ και ΒΓ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τετράπλευρο ΑΕΖΔ είναι τετράγωνο,               (Μονάδες 15) 

β) το τετράπλευρο ΕΔΒΓ  είναι ισοσκελές τραπέζιο.               (Μονάδες 10) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνονται δύο ομόκεντροι κύκλοι με κέντρο Ο και ακτίνες ρ και R (ρ<R). Οι χορδές ΔΓ και ΖΕ 

του κύκλου (Ο,R) εφάπτονται του κύκλου (Ο, ρ) στα σημεία Α και Β αντίστοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι ΔΓ=ΖΕ.               (Μονάδες 12) 

β) Αν οι ΔΓ και ΖΕ προεκτεινόμενες τέμνονται στο σημείο Κ, να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΚΕΓ 

είναι ισοσκελές.               (Μονάδες 13) 

 

 



 

 

ΘΕΜΑ 2 

Στο ςχήμα που ακολουθεί, το Μ  είναι το μζςο τησ πλευράσ ΒΓ τριγώνου ΑΒΓ, και τα 

τμήματα ΒΔ και ΕΓ είναι κάθετα ςτη ΒΓ ςτα ςημεία Β, Γ αντίςτοιχα, τζτοια ώςτε ΜΔ = ΜΕ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τμήματα ΒΔ και ΓΕ είναι ίςα, (Μονάδεσ 13) 

β) το τετράπλευρο ΒΔΕΓ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο. (Μονάδεσ 12) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ // ΔΓ και ΑΔ = ΒΓ), το μέσο Μ της πλευράς ΔΓ και τα 

μέσα Κ και Λ των μη παράλληλων πλευρών του ΑΔ και ΒΓ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τμήματα ΚΜ και ΛΜ είναι ίσα,               (Μονάδες 12) 

β) Τα τμήματα ΑΜ και ΒΜ είναι ίσα.               (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται γωνία xΑy και η διχοτόμοσ τησ Αδ. Από τυχαίο ςημείο Β τησ Αx φζρνουμε κάθετη 

ςτη διχοτόμο Αδ, η οποία τζμνει την Αδ ςτο ςημείο Δ και την Ay ςτο ςημείο Γ. 

α) Να αποδείξετε ότι τα τμήματα ΑΒ και ΑΓ είναι ίςα. (Μονάδεσ12) 

β) Αν Ε τυχαίο ςημείο τησ Αδ, να αποδείξετε ότι το Ε ιςαπζχει από τα Β και Γ. 

 (Μονάδεσ 13) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με  30B και  90
Λ

==


. Αν τα σημεία Ε και Δ είναι τα μέσα 

των ΑΒ και ΒΓ αντίστοιχα με ΕΔ=1, να υπολογίσετε τα τμήματα: 

α) ΑΓ              (Μονάδες 8) 

β) ΒΓ              (Μονάδες 9) 

γ) ΑΔ              (Μονάδες 8) 

Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ=ΑΓ. Από τα μέσα Κ και Λ των πλευρών ΑΓ και ΑΒ 

αντίστοιχα, φέρουμε τα κάθετα τμήματα ΚΕ και ΛΖ στην πλευρά ΒΓ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΚΕΓ και ΛΖΒ είναι ίσα.               (Μονάδες 15) 

β) ΕΗ=ΖΘ, όπου Η , Θ τα μέσα των τμημάτων ΚΓ, ΛΒ αντίστοιχα.               (Μονάδες 10) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ. Σε σημείο Ν του κύκλου φέρουμε την εφαπτόμενή 

του, και εκατέρωθεν του Ν θεωρούμε σημεία Α και Β, τέτοια ώστε ΝΑ=ΝΒ. Οι ΟΑ και ΟΒ 

τέμνουν τον κύκλο στα Κ και Λ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΑΟΒ είναι ισοσκελές,               (Μονάδες 13) 

β) το σημείο Ν είναι μέσο του τόξου ΚΛ.               (Μονάδες 12) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ. Θεωρούμε διάμετρο ΑΒ και τυχαίο σημείο Γ του 

κύκλου. Αν τα ΑΕ, ΓΔ είναι κάθετα τμήματα στις ΟΓ, ΟΑ αντίστοιχα και Ζ το σημείο τομής τους, 

να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΔΟΕ είναι ισοσκελές,               (Μονάδες 13) 

β) η ΟΖ διχοτομεί τη γωνία 


  και προεκτεινόμενη διέρχεται από το μέσο του τόξου ΑΓ.

              (Μονάδες 12) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ. Θεωρούμε κάθετες ακτίνες ΟΑ , ΟΓ και εφαπτόμενο 

στον κύκλο τμήμα ΑΒ  τέτοιο ώστε ΑΒ = ΟΓ.  

α) Να αποδείξετε ότι τα τμήματα ΑΟ  και ΒΓ διχοτομούνται.           (Μονάδες 10) 

β) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τετραπλεύρου ΑΒΟΓ.               (Μονάδες 15) 

 

  



ΘΕΜΑ 2 

Έστω κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ. Θεωρούμε ακτίνα ΟΑ και χορδή ΒΓ κάθετη στο μέσο 

της Μ. 

α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΓΟΒ είναι ρόμβος.               (Μονάδες 10) 

β) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τετραπλεύρου ΑΓΟΒ.               (Μονάδες 15) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Ζςτω ιςοςκελζσ τρίγωνο 
Δ

ΑΒΓ ( ΑΓ=ΑΒ ). Στισ προεκτάςεισ των πλευρών ΑΒ και ΑΓ προσ το Α 

φζρνουμε τμήματα ΒΔ και ΓΕ κάθετα ςτισ ΑΓ και ΑΒ αντίςτοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι ΓΕ=ΒΔ .              (Μονάδεσ 10) 

β) Αν το ςημείο Μ είναι το μζςο τησ ΒΓ, τότε να αποδείξετε ότι: 

i. ΜΔ = ΜΕ,                (Μονάδεσ 8) 

ii. η ΜΑ διχοτομεί τη γωνία ΔΜΕ
 

.                (Μονάδεσ 7) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ρόμβος ΑΒΔΓ. Στην προέκταση της διαγωνίου του ΑΔ (προς το Δ) παίρνουμε τυχαίο 

σημείο Ε.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) Το σημείο Ε ισαπέχει από τις προεκτάσεις των πλευρών ΑΒ και ΑΓ (προς το μέρος των Β 

και Γ αντίστοιχα).               (Μονάδες 10) 

β) Το σημείο Ε ισαπέχει από τα σημεία Β και Γ.               (Μονάδες 15) 

 

         

 



ΘΕΜΑ 2 

Σε κύκλο κέντρου Ο και ακτίνας ρ φέρουμε δυο διαμέτρους του ΑΒ και ΓΔ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) οι χορδές ΑΓ και ΒΔ του κύκλου είναι ίσες,              (Μονάδες 13) 

β) το τετράπλευρο με κορυφές τα σημεία Α, Γ, Β και Δ είναι ορθογώνιο.          (Μονάδες 12) 

         

 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω κύκλος (Ο, ρ) και ένα εξωτερικό του σημείο Α. Από το Α φέρουμε τα εφαπτόμενα 

τμήματα ΑΒ και ΑΓ του κύκλου και έστω Ε και Δ τα αντιδιαμετρικά σημεία των Β και Γ 

αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΑΒΕ και ΑΓΔ είναι ίσα,               (Μονάδες 13) 

β) τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΓΕ είναι ίσα.               (Μονάδες 12) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με Β̂ = 90ο και Ζ το μέσο του ΑΓ. Με υποτείνουσα το ΑΓ 

κατασκευάζουμε ορθογώνιο ισοσκελές τρίγωνο ΑΔΓ με Δ̂ = 90Ο και ΔΑ = ΔΓ.  

α) Να αποδείξετε ότι ΒΖ = ΔΖ.               (Μονάδες 13) 

β) Αν είναι ΑΓ̂Β = 30ο, τότε να υπολογίσετε τις γωνίες ΒΑ̂Δ και ΒΓ̂Δ.               (Μονάδες 12) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε τρίγωνα ΑΒΔ με ΑΒ = ΒΔ = 5 και ΑΓΕ με ΑΓ = ΓΕ = 5 έτσι ώστε τα σημεία Δ, Β, Γ και 

Ε να είναι συνευθειακά. Θεωρούμε τα ύψη τους ΒΚ και ΓΛ αντίστοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΓΕ είναι ισοσκελή,                 (Μονάδες 8) 

ii. τα σημεία Κ και Λ είναι τα μέσα των τμημάτων ΑΔ και ΑΕ αντίστοιχα.               

(Μονάδες 8) 

β) Αν η περίμετρος του τριγώνου ΑΒΓ είναι 12, να υπολογίσετε το τμήμα ΚΛ.  

(Μονάδες 9) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με Α̂ = 90ο και 


ˆ  φέρουμε το ύψος του ΑΔ και την διάμεσο 

ΑΜ στην πλευρά ΒΓ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) οι γωνίες Β
∧

 και ΓΑ
∧

Δ είναι ίσες,               (Μονάδες 12) 

β) =


ˆ2 .               (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με  ̂=60Ο. Φζρουμε τα φψη ΑΕ και ΒΖ του 

παραλληλογράμμου ΑΒΓΔ που αντιςτοιχοφν ςτην ευθεία ΔΓ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) 
2

ΑΔ
ΓΖ  ,                (Μονάδεσ 8) 

β) το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ίςο με το τρίγωνο ΒΓΖ,                (Μονάδεσ 9) 

γ) το τετράπλευρο ΑΒΖΕ είναι ορθογϊνιο.                (Μονάδεσ 8) 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω ορθογώνιο ΑΒΓΔ  και τα σημεία Ν και Κ των ΑΒ και ΔΓ αντίστοιχα, τέτοια ώστε ΑΝ = ΚΓ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΑΝΔ και ΒΓΚ είναι ίσα ,                          (Μονάδες 12) 

β) το τετράπλευρο ΝΒΚΔ είναι παραλληλόγραμμο.               (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( ̂     ) και ΑΔ η διχοτόμοσ τησ γωνίασ  ̂. Από το ςημείο 

Δ φζρουμε την παράλληλη προσ την ΑΒ που τζμνει την ΑΓ ςτο Ε. 

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΕΔΓ είναι ορθογώνιο.                 (Μονάδεσ 9) 

β) Να υπολογίςετε τη γωνία Α ̂Ε.                 (Μονάδεσ 9) 

γ) Αν η γωνία  ̂ είναι 20ο  μεγαλφτερη τησ γωνίασ Γ̂, να υπολογίςετε τη γωνία   ̂ . 

                 (Μονάδεσ 7) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΓΔ ) με ΑΒ=8 και ΔΓ=12. Αν ΑΗ και ΒΘ είναι τα ύψη του 

τραπεζίου ΑΒΓΔ,  

α) να αποδείξετε ότι ΔΗ = ΘΓ.               (Μονάδες 12) 

β) να υπολογίσετε τη διάμεσο του τραπεζίου.               (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Στο τραπέζιο του παρακάτω σχήματος έχουμε ΑΒ=ΑΔ=
2

ΓΔ
, o60Δ =



 και Μ το μέσο της 

πλευράς ΓΔ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) η διαγώνιος ΔΒ του τραπεζίου είναι διχοτόμος της γωνίας 


Δ ,                 (Μονάδες 9) 

β) η ΒΜ χωρίζει το τραπέζιο σε ένα ρόμβο και ένα ισόπλευρο τρίγωνο.               (Μονάδες 16) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Στα ςημεία Β και Γ τησ ΒΓ φζρουμε προσ το ίδιο 

μζροσ τησ ΒΓ, τα τμήματα ΒΔ  ΒΓ και ΓΕ ΒΓ τζτοια ώςτε ΒΔ=ΓΕ. Αν Μ είναι το μζςο τησ ΒΓ, 

να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΒΔΜ και ΓΕΜ είναι ίςα,               (Μονάδεσ 12) 

β) ΑΔ=ΑΕ.               (Μονάδεσ 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). 

α) Να αποδείξετε ότι τα μέσα Δ και Ε των πλευρών ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα, ισαπέχουν από τη 

βάση ΒΓ.               (Μονάδες 13) 

β) Αν A
∧

= 75° + B
∧

, να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ.               (Μονάδες 12) 



ΘΕΜΑ 2 

Στο παρακάτω σχήμα, να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές,               (Μονάδες 12) 

β) η γωνία ΑΕΔ είναι ορθή.               (Μονάδες 13) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ<ΑΓ και Μ το μέσο της ΒΓ. Προεκτείνουμε τη διάμεσο ΑΜ κατά 

τμήμα ΜΔ=ΜΑ. Από το Α φέρουμε παράλληλη προς τη ΒΓ η οποία τέμνει την προέκταση της 

ΔΓ στο σημείο Ε.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τετράπλευρο ΑΒΔΓ είναι παραλληλόγραμμο,              (Μονάδες 12) 

β) ΒΜ = 
ΑΕ

2
 .              (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ τζτοιο, ώςτε AΓ AB .Στην πλευρά ΑΒ θεωροφμε ςημείο Δ τζτοιο ώςτε 

AΔ AΓ και ςτην προζκταςη τησ ΒΑ (προσ το Α) θεωροφμε ςημείο Ε τζτοιο ώςτε AE AΓ .  

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τμήματα ΔΓ και ΕΓ είναι κάθετα μεταξφ τουσ,               (Μονάδεσ 12) 

β) η γωνία Ε ̂Γ είναι διπλάςια τησ γωνίασ Α ̂Γ.               (Μονάδεσ 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Σε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ είναι  ̂ = 1200 και ΔΕ   ΒΓ. Ζςτω ΕΗ η διάμεςοσ του τριγώνου 

ΔΕΓ. 

α) Να υπολογίςετε τισ γωνίεσ  ̂ και  ̂ του παραλληλογράμμου.                 (Μονάδεσ 8) 

β) Αν Κ είναι το μζςο τησ πλευράσ ΑΒ, να αποδείξετε ότι ΕΗ = ΑΚ.                 (Μονάδεσ 9) 

γ) Να υπολογίςετε τη γωνία Ε ̂Γ.                  (Μονάδεσ 8) 

 

 


