
ΘΕΜΑ 3 

Στο τετράπλευρο ΑΒΓΔ του σχήματος ισχύει ότι 𝛢𝛥 = 𝛣𝛤 και τα σημεία Ε, Ζ, Η και Θ 

είναι τα μέσα των ευθύγραμμων τμημάτων ΑΒ, ΑΓ, ΓΔ και ΒΔ αντίστοιχα.  

Να δείξετε ότι: 

α. 𝛦𝛧/ / = 𝛨𝛩 

Μονάδες 15 

β. Το τετράπλευρο ΕΖΗΘ είναι ρόμβος. 

Μονάδες 10 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 3 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και η διάμεσος του ΑΜ. Στην προέκταση της ΑΓ προς το Γ 

παίρνουμε τμήμα ΓΔ = ΑΓ. Από το Δ φέρνουμε παράλληλη προς την ΑΜ που τέμνει 

την προέκταση της ΒΓ στο Ε. Να αποδείξετε ότι: 

α) ΜΓ = ΓΕ.                                                                                                            (Μονάδες  9) 

β) Το τετράπλευρο ΑΜΔΕ είναι παραλληλόγραμμο.                   (Μονάδες  7) 

γ) Β�+ΒΑ�Μ=ΓΕ	Δ.                                                         (Μονάδες  9)      

 

 



 

 

ΘΕΜΑ 3 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( ̂=90) και Μ το μζςο τησ υποτείνουςασ του ΒΓ. 

Από το Μ φζρουμε ΜΔΑΒ και προεκτείνουμε κατά ίςο τμήμα ΔΖ.  

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. Το τρίγωνο ΜΒΖ είναι ιςοςκελζσ.  (Μονάδεσ 8) 

ii. Το τετράπλευρο ΑΜΒΖ είναι ρόμβοσ. (Μονάδεσ 9) 

β) Αν το αρχικό τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο και ιςοςκελζσ, τι είδουσ τετράπλευρο 

είναι το ΑΜΒΖ; Δικαιολογήςτε την απάντηςή ςασ.  (Μονάδεσ 8) 

 

 



ΘΕΜΑ 3  

Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) παίρνουμε στην πλευρά ΑΒ σημείο Δ, ώστε ΔΒ = 

2ΑΔ, και στην πλευρά ΑΓ σημείο Ε, ώστε ΕΓ= 2ΑΕ. Το Μ είναι το μέσο της πλευράς ΒΓ 

του τριγώνου ΑΒΓ. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. Τα τμήματα ΔΒ και  ΕΓ είναι ίσα.  (Μονάδες 6) 

ii. Το τρίγωνο ΜΔΕ είναι ισοσκελές. (Μονάδες 6) 

β)  Αν Ρ το σημείο τομής των τμημάτων ΒE και ΓΔ να δείξετε ότι: 

i. Οι γωνίες  ΓΒ̂Ε και ΒΓ̂Δ είναι ίσες. (Μονάδες 6) 

ii. Το τμήμα ΡΜ διχοτομεί τη γωνία Β𝛲̂Γ. (Μονάδες 7) 

 



ΘΕΜΑ 3  

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ και Α� = 36
ο. Έστω ΒΔ η διχοτόμος της 

γωνίας Β� και Ε σημείο της πλευράς ΑΒ ώστε ΑΕ = ΓΔ. 

α) Να αποδείξετε ότι ΑΔ = ΒΔ.              (Μονάδες 8) 

β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΒΔΕ είναι ισοσκελές.           (Μονάδες 7) 

γ) Η παράλληλη από το Β προς την ΑΓ τέμνει την προέκταση της ΔΕ (προς το Ε) στο 

σημείο Ζ. Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΒΔΖ είναι ισοσκελές.        (Μονάδες 10) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 3 

Δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒΓΔ) με ΑΒ>ΓΔ. Κατασκευάζουμε εξωτερικά 

του τραπεζίου ΑΒΓΔ ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΕ με βάση ΑΒ. Αν Μ είναι το μέσο της 

βάσης ΓΔ, να αποδείξετε ότι: 

α) Τα τρίγωνα ΑΕΔ και ΒΕΓ είναι ίσα. 

(Μονάδες 11) 

β) Η διάμεσος ΕΜ του τριγώνου ΕΔΓ είναι διχοτόμος της γωνίας ΑΕ̂Β. 

(Μονάδες 14) 

 



ΘΕΜΑ 3 

Δίνονται δύο οξυγώνια τρίγωνα ΑΒΓ και ΔΕΖ με Α̂=Δ̂, ΑΒ̂Γ = ΔΕ̂Ζ. Αν τα ύψη τους 

ΒΗ και ΕΘ είναι ίσα τότε να αποδείξετε ότι: 

α) ΑΒ = ΔΕ.                                                                      (Μονάδες 13) 

β) Τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΔΕΖ είναι ίσα .                       (Μονάδες 12) 

 

 



ΘΕΜΑ 3 

Δίνονται δυο κύκλοι (Κ, ρ1) και (Λ, ρ2) που εφάπτονται εξωτερικά σε σημείο Α. Μια ευθεία 

(ε) εφάπτεται εξωτερικά στους δυο κύκλους σε σημεία Β και Γ αντίστοιχα. Αν η εσωτερική 

εφαπτομένη των κύκλων στο σημείο επαφής τους Α τέμνει την ευθεία (ε) σε σημείο Μ, να 

αποδείξετε ότι: 

α) τα σημεία Α, Β και Γ ανήκουν σε κύκλο του οποίου να προσδιορίσετε το κέντρο και την 

ακτίνα.                   (Μονάδες 12) 

β) ο κύκλος που διέρχεται από τα σημεία Α, Β και Γ εφάπτεται στη διάκεντρο ΚΛ των κύκλων 

(Κ, ρ1) και (Λ, ρ2).           (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 3 

Στο παρακάτω ςχήμα ζχουμε το χάρτη μίασ περιοχήσ όπου είναι κρυμμζνοσ ζνασ θηςαυρόσ.  

Οι ημιευθείεσ Αx και Αy παριςτάνουν δφο ποτάμια και ςτα ςημεία Β και Γ βρίςκονται δφο 

πλατάνια. Ο πλάτανοσ που βρίςκεται ςτο ςημείο Β ζχει μικρότερη απόςταςη από το ςημείο 

Α, ςε ςχζςη με την απόςταςη που ζχει από το ςημείο Α ο πλάτανοσ που βρίςκεται ςτο 

ςημείο Γ.   

Να προςδιορίςετε γεωμετρικά τισ δυνατζσ θζςεισ του θηςαυροφ, αν είναι γνωςτό ότι:  

α) ο θηςαυρόσ ιςαπζχει από τα δφο πλατάνια.                 (Μονάδεσ 9) 

β) ο θηςαυρόσ ιςαπζχει από τα δφο ποτάμια.                 (Μονάδεσ 9) 

γ) ο θηςαυρόσ ιςαπζχει από τα δφο πλατάνια και ιςαπζχει και από τα δφο ποτάμια.  

 (Μονάδεσ 7) 

Να αιτιολογήςετε την απάντηςή ςασ ςε κάθε περίπτωςη. 

 

 

 


