
ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και σημείο Μ στην πλευρά ΑΒ. Από το Μ φέρουμε παράλληλη στη ΒΓ 

που τέμνει την ΑΓ στο σημείο Δ. 

α) Να αποδείξετε ότι ΔΜ̂Γ = ΒΓ̂Μ. (Μονάδες 05) 

β) Αν το τρίγωνο ΓΑΒ είναι ισοσκελές με βάση ΑΒ, να προσδιορίσετε τη θέση του σημείου Μ 

στην ΑΒ ώστε το τρίγωνο ΔΜΓ να είναι ισοσκελές με ΔΜ = ΔΓ και να δικαιολογήσετε τους 

ισχυρισμούς σας. (Μονάδες 10) 

γ) Αν Μ είναι το μέσο του τμήματος ΑΒ και Ε το  μέσο  του τμήματος ΒΓ να δικαιολογήσετε 

γιατί το τετράπλευρο ΜΔΕΒ είναι παραλληλόγραμμο.  (Μονάδες 10) 

 

 

 

 

      

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τετράγωνο ΑΒΓΔ. Στις προεκτάσεις των πλευρών του  ΑΒ  και ΒΓ προς το Β και προς 

το Γ αντίστοιχα, παίρνουμε τα σημεία Ε και Ζ τέτοια ώστε ΒΕ = ΓΖ. Αν Ρ είναι το σημείο 

τομής των ΑΖ και ΔΕ, τότε: 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. Οι γωνίες ΑΕ̂Δ και ΒΖ̂Α είναι ίσες. 

ii. Τα τμήματα ΑΖ και ΔΕ είναι κάθετα. 

 (Μονάδες 18) 

β) Αν γνωρίζετε ότι το σημείο τομής Ρ των ΑΖ και ΔΕ είναι τέτοιο ώστε ΡΒ = ΑΒ, να 

προσδιορίσετε τη θέση του σημείου Ε στην προέκταση του τμήματος ΑΒ.  (Μονάδες 07) 

  

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ, το μέσο Μ της βάσης ΒΓ και τυχαίο εσωτερικό σημείο Δ στη 

βάση του.  

α) Αν από το μέσο Μ  φέρουμε παράλληλες προς τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ του τριγώνου, που 

τις τέμνουν στα σημεία Ε και Ζ αντίστοιχα  να αποδείξετε ότι: 

i. ΜΕ =  ΜΖ.  (Μονάδες 6) 

ii. Το ΑΕΜΖ είναι ρόμβος με περίμετρο ίση με 2ΑΒ.  (Μονάδες 7) 

β) Αν πάρουμε τυχαίο εσωτερικό σημείο Δ στο ευθύγραμμο τμήμα ΒΓ, διαφορετικό από το 

μέσο Μ,  και φέρουμε τις παράλληλες προς τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ του τριγώνου, που τις 

τέμνουν στα σημεία Κ και Λ αντίστοιχα, τότε: 

i. Ποιο είναι το είδος του τετράπλευρου ΑΚΔΛ; 

ii. Να συγκρίνετε την  περίμετρο του τετράπλευρου ΑΚΔΛ με την περίμετρο του 

ρόμβου ΑΕΜΖ του ερωτήματος α ii) και να διατυπώστε λεκτικά το συμπέρασμα που 

προκύπτει. 

 (Μονάδες 12) 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και η διάμεσός του ΑΔ. Στην προέκταση της διαμέσου ΑΔ προς 

το Δ παίρνουμε σημείο Ε, έτσι ώστε ΑΔ = ΔΕ.  

α) Να αποδείξετε ότι : 

i. Τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΕΓΔ είναι ίσα. (Μονάδες 07 ) 

ii. Η διάμεσος ΑΔ είναι μικρότερη από το ημιάθροισμα  των πλευρών ΑΒ και ΑΓ 

που την περιέχουν. (Μονάδες 08) 

β) Αν στο τρίγωνο ΑΒΓ το διπλάσιο της διαμέσου ΑΔ ισούται με την πλευρά ΒΓ, να 

χαρακτηρίσετε το είδος του τετράπλευρου ΑΒΕΓ και το είδος του τριγώνου ΑΒΓ και 

να αιτιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 

 (Μονάδες 10) 



ΘΕΜΑ 4 

Από ςημείο Β εξωτερικό ενόσ κφκλου (Ο,R) φζρουμε το εφαπτόμενο τμήμα ΒΑ. Ενώνουμε 

το ςημείο Β με το κζντρο Ο του κφκλου και προεκτείνουμε κατά ίςο τμήμα ΟΓ = ΒΟ. Από το 

ςημείο Γ φζρουμε το εφαπτόμενο τμήμα ΓΔ, όπωσ ςτο ςχήμα.  

α) Να αποδείξετε ότι:  

i. ΑΒ = ΔΓ              (Μονάδεσ 08) 

ii. ΑΔ // ΒΓ              (Μονάδεσ 10) 

β) Αν το μήκοσ του εφαπτόμενου τμήματοσ ΒΑ είναι ίςο με την ακτίνα R, τι είδουσ τρίγωνο 

είναι το τρίγωνο ΑΟΔ; Να δικαιολογήςετε την απάντηςή ςασ. (Μονάδεσ 07) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Στο παρακάτω ςχιμα οι ευκείεσ ε1 και ε2 είναι παράλλθλεσ. Το τρίγωνο ΑΒΓ είναι οξυγϊνιο, 

ενϊ το ΔΕΖ είναι αμβλυγϊνιο με  ̂ > 90ο . Ιςχφει επίςθσ ότι ΑΓ = ΔΖ. 

α)  

i. Να ςχεδιάςετε τα φψθ των τριγϊνων από τισ κορυφζσ Α και Δ ονομάηοντάσ τα ΑΗ 

και ΔΘ αντίςτοιχα. (Μονάδεσ 05) 

ii. Να αποδείξετε ότι ΗΓ = ΘΖ.  (Μονάδεσ 12) 

β) Να δικαιολογιςετε γιατί ΕΖ < ΒΓ. (Μονάδεσ 08) 

 

   

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Σε τρίγωνο ΑΒΓ με  ̂ < 90ο θεωροφμε τυχαίο ςημείο Δ τησ πλευράσ ΑΓ. Φζρουμε τμήμα ΔΕ 

ίςο και παράλληλο με την πλευρά ΒΓ και από το ςημείο Ε φζρουμε τμήμα ΕΗ ίςο και 

παράλληλο με την πλευρά ΑΒ, όπωσ φαίνεται ςτο ςχήμα. 

α) Ζνασ μαθητήσ κάνει τουσ παρακάτω διαδοχικοφσ ςυλλογιςμοφσ. Να χαρακτηρίςετε Σ 

(Σωςτό) ή Λ (Λάθοσ) κάθε ζναν από αυτοφσ.  

1. Οι γωνίεσ Δ ̂Η και Α ̂Γ είναι γωνίεσ με πλευρζσ παράλληλεσ. 

2. Οπότε Δ ̂Η = Α ̂Γ. 

3. Τα τρίγωνα ΔΕΗ και ΑΒΓ είναι ίςα. 

4. Το τμήμα ΔΗ είναι ίςο με το τμήμα ΑΓ. 

 (Μονάδεσ 08) 

β) Να αιτιολογήςετε τουσ χαρακτηριςμοφσ ςασ (Σ ή Λ) που αφοροφν τουσ ιςχυριςμοφσ 2. 

και 3. (Μονάδεσ 10) 

γ) Αν ςτα δεδομζνα παραλείψουμε τη ςυνθήκη  ̂ < 90ο, να ςυγκρίνετε τα τμήματα ΑΓ και ΔΗ 

για τα διάφορα είδη τησ γωνίασ  ̂ και να δικαιολογήςετε τισ απαντήςεισ ςασ. (Μονάδεσ 07) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνονται οι ευθείες (ε) και (ψ). 

α) Αν η γωνία 𝛣𝛢̂𝛤 είναι μεγαλύτερη από την 𝛢𝛣̂𝜓: 

i. Να αποδείξετε ότι 𝛣𝛢̂𝜀 + 𝛢𝛣̂𝜓 <  180𝜊.  (Μονάδες 6) 

ii. Να αποδείξετε ότι οι ευθείες ε και ψ τέμνονται. Σε ποιο από τα ημιεπίπεδα που 

χωρίζει το επίπεδο η ΑΒ βρίσκεται το σημείο τομής των ε και ψ και γιατί;  

(Μονάδες 6) 

β) Να διατυπώσετε την πρόταση που αποδείχθηκε στο α) για τις εντός και εναλλάξ 

γωνίες δύο ευθειών που τέμνονται από τρίτη και το σημείο τομής των ευθειών 

αυτών. 

(Μονάδες 7) 

γ) Αν ισχύει 𝛣𝛢̂𝛤 < 𝛢𝛣̂𝜓, τότε σε ποιο από τα ημιεπίπεδα που χωρίζει το επίπεδο η 

ΑΒ βρίσκεται το σημείο τομής των ε και ψ και γιατί;   (Μονάδες 6) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

α) Στο παρακάτω σχήμα για τους κύκλους (Α, ρ) και (Β, R) ισχύει 𝜌 < 𝑅 και ΑΒ = 6. 

 

i. Να αποδείξετε ότι 𝛣𝐾 − 𝛢𝛤 < 𝛢𝛣 < 𝛣𝐾 + 𝛢𝛤.      

ii. Παρακάτω γράφονται οι ιδιότητες 1 και 2. Ποιο σημείο από τα Κ και Γ έχει την ιδιότητα 1, 

ποιο την ιδιότητα 2 και ποιο έχει και τις δύο;  

Ιδιότητα 1: «Το σημείο απέχει R από το Β.» 

Ιδιότητα 2: «Το σημείο απέχει ρ από το Α.» 

Να αιτιολογήσετε τις απαντήσεις σας.              

        (Μονάδες 16) 

β) Ο χάρτης ενός κρυμμένου θησαυρού έχει δύο σταθερά σημεία Α και Β, τα οποία απέχουν 

μεταξύ τους 6. Επίσης γράφει ότι ο θησαυρός είναι κρυμμένος σε ένα σημείο το οποίο 

απέχει 3 από το Α του χάρτη και 2 από το Β του χάρτη. Μπορεί να είναι σωστή η 

πληροφορία που δίνει ο χάρτης για να βρει κανείς το θησαυρό; 

(Μονάδες 9) 

 



 

 

ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ), με Κ, Μ τα μέσα των πλευρών ΑΒ και ΑΓ 

αντίστοιχα. Η ευθεία που διέρχεται από τα σημεία Κ και Μ τέμνει τις εξωτερικές 

διχοτόμους των γωνιών Β και Γ στα σημεία Η και Ζ αντίστοιχα, όπως φαίνεται στο 

παρακάτω σχήμα.   

α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΚΜΓΒ είναι ισοσκελές τραπέζιο.  (Μονάδες 11) 

β) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΒΓΖΗ είναι ισοσκελές τραπέζιο. (Μονάδες 14) 

 

   

 



 

 

ΘΕΜΑ 4 

Τα ευθύγραμμα τμήματα ΑΔ και ΒΓ τέμνονται στο σημείο Ε έτσι ώστε ΑΕ=ΓΕ και 

ΒΕ=ΕΔ.   

α) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΕ και ΓΔΕ είναι ίσα.    (Μονάδες 8) 

β) Να αποδείξετε ότι οι αποστάσεις ΕΗ και ΕΘ του σημείου Ε από τις πλευρές ΑΒ και 

ΓΔ, αντίστοιχα, είναι ίσες.   (Μονάδες 5) 

γ) Αν οι προεκτάσεις των ΑΒ και ΓΔ προς τα Α και Γ αντίστοιχα τέμνονται στο Ζ, να 

αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΒΔΖ είναι ισοσκελές.     (Μονάδες 12) 

 

 

 

 



 

 

ΘΕΜΑ 4 

Σε τρίγωνο ΑΒΓ, ΒΔ η διχοτόμος της γωνίας Β και Μ το μέσο της. Από το σημείο Δ 

φέρουμε παράλληλη προς τη ΒΓ, η οποία τέμνει την πλευρά ΑΒ στο σημείο Ε. Αν η 

ΕΜ τέμνει τη ΒΓ στο σημείο Ζ τότε:   

α) Να αποδείξετε ότι ΒΕ=ΕΔ.    (Μονάδες 7) 

β) Να αποδείξετε ότι ΒΕ//ΖΔ.   (Μονάδες 8) 

γ) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΔΕΒΖ είναι ρόμβος.       (Μονάδες 5) 

δ) Ποιο θα έπρεπε να είναι το είδος του τριγώνου ΑΒΓ ώστε το τετράπλευρο ΔΕΒΖ 

να είναι τετράγωνο; Δικαιολογήστε πλήρως την απάντησή σας.   (Μονάδες 5) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Ζςτω ότι οι ευθείεσ x΄x και y΄y εφάπτονται ςτον κφκλο (Ο,R) ςτα άκρα μιασ  

διαμζτρου του ΑΒ. Να αποδείξετε ότι:  

α) οι ευθείεσ x΄x και y΄y είναι παράλληλεσ.    (Μονάδεσ 4) 

β) οι διχοτόμοι των γωνιών ΒΑx και ΑΒy τζμνονται ςε ςημείο Μ. (Μονάδεσ 6) 

γ) το ςημείο Μ είναι το μζςο του ημικυκλίου ΑΒ.   (Μονάδεσ 10) 

δ) αν η διχοτόμοσ τησ γωνίασ ΒΑx τζμνει την y΄y ςτο ςημείο Γ και η διχοτόμοσ τησ 

γωνίασ ΑΒy τζμνει την x‘x ςτο ςημείο Δ, τότε ΜΓ = ΜΔ.  (Μονάδεσ 5) 



ΘΕΜΑ 4 

Οι κφκλοι (Κ,R), (Λ,ρ) εφάπτονται εξωτερικά ςτο ςημείο Α. Φζρουμε τυχαία ευθεία η 

οποία διζρχεται από το Α και δεν περνάει από τα κζντρα των κφκλων, τζμνει τουσ 

κφκλουσ αντίςτοιχα ςτα ςημεία Β και Γ. Φζρουμε τισ εφαπτόμενεσ (ε) και (δ) ςτα 

ςημεία Β και Γ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΚΒ Α = ΛΓ Α.        (Μονάδεσ 8) 

β) (ε) // (δ).        (Μονάδεσ 10) 

γ) Να εξετάςετε ςε ποια περίπτωςη το τετράπλευρο ΚΓΛΒ θα είναι  

παραλληλόγραμμο; Να αιτιολογήςετε την απάντηςη ςασ.  (Μονάδεσ 7) 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται το παρακάτω σχήμα με τους κύκλους (Α, ρ) και (Β, R) με R > ρ. Επίσης ΑΒ = 9. 

α) Να αποδείξετε ότι 𝑅 + 𝜌 < 9.               (Μονάδες 7) 

β) Να σχεδιάσετε ένα τρίγωνο ΚΛΜ με ΚΛ να είναι ίση με ρ και η πλευρά ΛΜ να είναι ίση με 

R. Να περιγράψετε τον τρόπο που το σχεδιάσατε και να αποδείξετε ότι η τρίτη πλευρά του 

είναι μικρότερη από 9. 

(Μονάδες 10) 

γ) Έστω το τρίγωνο ΚΛΜ που σχεδιάσατε στο β) ερώτημα. Πόσα σημεία του επιπέδου έχουν 

και τις δύο ιδιότητες Ι1 και Ι2 που περιγράφονται παρακάτω; 

Ι1: «Η απόσταση των σημείων από το Κ είναι ίση με ρ».  

Ι2: «Η απόσταση των σημείων από το Μ είναι ίση με R». 

Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας. 

  (Μονάδες 8) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Στο παρακάτω σχήμα οι κύκλοι έχουν κέντρο Κ και οι ΑΓ και ΒΔ είναι διάμετροί τους. 

 

α) Αν ισχύει ΑΓ>ΒΔ:  

i. να σχεδιάσετε το τετράπλευρο ΑΒΓΔ και να αποδείξετε ότι είναι παραλληλόγραμμο. 

(Μονάδες 8) 

ii. να διατυπώσετε μια επιπλέον υπόθεση για τις ΑΓ και ΒΔ, ώστε το ΑΒΓΔ να είναι ρόμβος. 

Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας. 

(Μονάδες 9) 

β) Αν οι δύο κύκλοι ταυτίζονται, τότε να εξετάσετε αν ο ακόλουθος ισχυρισμός είναι 

αληθής: 

«To ΑΒΓΔ είναι τετράγωνο». 

Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας. 

  (Μονάδες 8) 

 

 



 

 

ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται το παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ του σχήματος και η ΒΖ διχοτόμος της γωνίας Β̂. 

Φέρουμε ΓΟ κάθετη στη ΒΖ και την προεκτείνουμε έτσι ώστε να τέμνει την ΑΒ στο 

σημείο Ε.   

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΕΒΓ είναι ισοσκελές.    (Μονάδες 8) 

β) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΟΖΓ και ΟΒΕ είναι ίσα.   (Μονάδες 7) 

γ) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΕΒΓΖ είναι ρόμβος       (Μονάδες 6) 

δ) Πόσο πρέπει να είναι το μέτρο της γωνίας Β̂ ώστε το τετράπλευρο ΕΒΓΖ να είναι 

τετράγωνο;    (Μονάδες 4) 

 

 



 

 

ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ορθογώνιο ΑΒΓΔ. Προεκτείνουμε την πλευρά ΔΓ προς το μέρος του Γ κατά 

τμήμα ΓΕ=ΔΓ.   

α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΓΕΒ είναι παραλληλόγραμμο.    (Μονάδες 7) 

β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΒΔΕ είναι ισοσκελές.   (Μονάδες 9) 

γ) Αν ΔΒ̂Ε=120ο να αποδείξετε ότι ΒΔ=2ΑΔ.      (Μονάδες 9) 

 

 



 

 

ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ορθογώνιο ΑΒΓΔ με ΑΒ>ΑΔ και με κέντρο Ο. Αν ΒΖ και ΔΕ είναι οι 

αποστάσεις των κορυφών Β και Δ από τη διαγώνιο ΑΓ, τότε:   

α) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΔΕΟ και ΒΖΟ είναι ίσα.    (Μονάδες 5) 

β) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΕΒΖΔ είναι παραλληλόγραμμο.   (Μονάδες 8) 

γ) Αν ΔΑ̂Ε=60ο και ΟΕ=5, να βρείτε το μήκος της πλευράς ΑΔ.                  (Μονάδες 12) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

 

Στο παραπάνω σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο με 𝛢̂ = 90𝜊. Επίσης οι ΑΔ και ΒΓ είναι 

παράλληλες και το τρίγωνο ΑΒΔ είναι ισόπλευρο. 

α) Να υπολογίσετε τις γωνίες 𝛣̂ και 𝛤̂ του τριγώνου ΑΒΓ. 

(Μονάδες 8) 

β) Αν η περίμετρος του ΑΒΔ είναι 12 να βρείτε το μήκος της υποτείνουσας του ΑΒΓ. 

(Μονάδες 7) 

γ) Αν το σημείο Κ είναι σημείο της υποτείνουσας τέτοιο ώστε το ΑΔΒΚ να είναι 

παραλληλόγραμμο, τότε να βρείτε τη θέση του σημείου Κ. Τι είδους παραλληλόγραμμο είναι 

το ΑΔΒΚ; Να αιτιολογήσετε τις απαντήσεις σας. 

(Μονάδες 10) 

 

 



 

 

ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Θεωρούμε τις διχοτόμους ΒΔ και ΓΕ των 

γωνιών Β και Γ, αντίστοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι ΒΔ=ΓΕ.    (Μονάδες 9) 

β) Από τα σημεία Ε και Δ φέρνουμε κάθετες ΕΛ και ΔΚ στις πλευρές ΑΓ και ΒΓ 

αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι: ΔΚ=ΕΛ.   (Μονάδες 9) 

γ) Να εντοπίσετε και να σχεδιάσετε σημείο Ζ της πλευράς ΒΓ που η απόστασή του 

από το σημείο Ε να ισούται με την απόσταση των σημείων Δ και Κ αιτιολογώντας 

πλήρως την απάντησή σας.    (Μονάδες 7) 

 

  



 

 

ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με Α̂=90ο. Από το μέσο Δ της πλευράς ΒΓ φέρουμε 

παράλληλη προς την πλευρά ΑΓ που τέμνει την πλευρά ΑΒ στο σημείο Ε. Αν 

επιπλέον γνωρίζουμε ότι ΕΔ̂Γ=120ο, τότε:   

α) Να υπολογίσετε το μέτρο της γωνία ΔΓ̂Α.    (Μονάδες 5) 

β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΔΓ είναι ισόπλευρο.    (Μονάδες 8) 

γ) Προεκτείνουμε την πλευρά ΑΓ προς το Γ κατά τμήμα ΓΖ=ΑΓ και την πλευρά ΒΓ 

προς το Γ κατά τμήμα ΓΗ=
ΒΓ

2
. Να αποδείξετε ότι ΑΗ̂Ζ=90ο.     (Μονάδες 12) 

 

 

 

 



 

 

ΘΕΜΑ 4 

Σε τρίγωνο ΔΕΖ, φέρουμε τη διάμεσο ΔΜ και στην προέκτασή της προς το μέρος του 

Μ παίρνουμε σημείο Θ έτσι ώστε ΔΜ=ΜΘ. Προεκτείνουμε την πλευρά ΕΖ προς το Ε 

κατά τμήμα ΕΑ=ΕΖ και προς το Ζ κατά τμήμα ΖΓ=ΕΖ.   

α) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΔΑΜ και ΘΓΜ είναι ίσα.    (Μονάδες 8) 

β) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΘΑΔΓ είναι παραλληλόγραμμο.   (Μονάδες 8) 

γ) Στο σχήμα της άσκησης που κατασκεύασε στο τετράδιό του ο Γιάννης είναι  

ΑΔ=12. Πόσο θα είναι το μήκος της διαμέσου ΕΗ του τριγώνου ΔΕΖ στο σχήμα του 

Γιάννη;       (Μονάδες 9) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

α) Στο σχήμα η ΒΔ είναι μεσοκάθετος του τμήματος ΑΓ και διάμετρος του κύκλου με 

κέντρο Μ. Να αποδείξετε ότι το ΑΒΓΔ είναι ρόμβος.            (Μονάδες 8) 

 

β) Χαρακτηρίστε κάθε μια από τις παρακάτω προτάσεις ως αληθή ή ψευδή.  

Πρόταση 1: «Αν η διαγώνιος ενός τυχαίου τετραπλεύρου είναι μεσοκάθετος της 

άλλης διαγωνίου και διάμετρος κύκλου με κέντρο το σημείο τομής των διαγωνίων, 

τότε το τετράπλευρο είναι ρόμβος». 

Πρόταση 2: «Αν η διαγώνιος ενός τυχαίου τετραπλεύρου είναι κάθετη στην άλλη 

διαγώνιο και διάμετρος κύκλου με κέντρο το σημείο τομής των διαγωνίων, τότε το 

τετράπλευρο είναι ρόμβος». 

Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας σε κάθε περίπτωση. 

(Μονάδες 10) 

γ) Στο παρακάτω σχήμα τα ευθύγραμμα τμήματα ΡΤ και ΠΣ τέμνονται κάθετα στο Ν 

και ΠΝ = ΝΣ. Επίσης η ΡΤ είναι διάμετρος του κύκλου με κέντρο το Ν. 

Να αποδείξετε ότι ΠΡ = ΡΣ = ΣΤ = ΤΠ.   (Μονάδες 7) 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ με 𝛥̂ = 𝛣 ̂ = 900.   Αν τα σημεία Ε, Ζ, Μ είναι τα μέσα των ΑΒ, 

ΓΔ, και ΑΓ αντιστοίχως και το ΜΚ είναι κάθετο στην ΒΔ, να αποδείξετε ότι : 

α) Το τρίγωνο ΒΜΔ είναι ισοσκελές (μον. 5) και το Κ είναι το μέσο του ΒΔ  (μον. 2) 

 (Μονάδες 7) 

β)  

i. ΕΚ =
ΑΔ

2
. (Μονάδες  6) 

ii. ΜΖ=ΕΚ. (Μονάδες 6) 

γ) Το τετράπλευρο ΚΕΜΖ είναι παραλληλόγραμμο.  (Μονάδες 6) 

  



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ορθογώνιο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ. Από την κορυφή Α φζρουμε ΑΕ κάθετη 

ςτη ΒΔ. Ζςτω Κ,  Λ τα μζςα των ΑΒ και ΑΔ αντίςτοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι : 

i. Κ ̂Λ = 90ο . 

ii. ΚΛ = 
  

 
  . 

 (Μονάδεσ 16) 

β) Αν Β ̂Γ = 30ο , να αποδείξετε ότι ΚΛ = ΒΓ.  (Μονάδεσ 9) 

 

 



 

 

ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ με ΑΒ = ΑΔ και ΓΒ = ΓΔ. Αν Ε είναι το ςημείο τομήσ των 

προεκτάςεων των ΒΑ και ΓΔ και Ζ το ςημείο τομήσ των προεκτάςεων των ΔΑ και ΓΒ 

να αποδείξετε ότι: 

α) Η ΓΑ είναι διχοτόμοσ τησ γωνίασ ΒΓΔ.     (Μονάδεσ 7) 

β) ΓΖ = ΓΕ                                                 (Μονάδεσ 9) 

γ) ΕΖ // ΒΔ                                                 (Μονάδεσ 9) 

 

 
 

 
 
 



 

 

ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με τη γωνία Α ορθή και ΑΜ η διάμεςόσ του. Από το 

Μ φζρουμε ΜΚ κάθετη ςτην ΑΒ και ΜΛ κάθετη ςτην ΑΓ. Αν Ν, Ρ είναι τα μζςα των 

ΒΜ και ΓΜ αντίςτοιχα, να αποδείξετε ότι: 

α) N ̂M = N ̂K          (Μονάδεσ 7) 

β) Η ΜΚ είναι διχοτόμοσ τησ γωνίασ ΝΜΑ.     (Μονάδεσ 9) 

γ) ΑΜ = ΚΝ + ΛΡ.         (Μονάδεσ 9) 

 
 
 
 
 
 
 



 

 

ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ιςόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ. Στθν προζκταςθ τθσ ΒΓ (προσ το Γ) κεωροφμε τμιμα 

ΓΔ = ΒΓ.  Αν Μ, Κ και Λ είναι τα μζςα των πλευρών ΒΓ, ΑΒ και ΑΔ αντίςτοιχα τότε: 

α) Να υπολογίςετε τισ γωνίεσ του τριγώνου ΒΑΔ. (Μονάδεσ 7) 

β) Να αποδείξετε ότι:   

i. Το τετράπλευρο ΚΛΓΜ είναι ιςοςκελζσ τραπζηιο με τθ μεγάλθ βάςθ 

διπλάςια από τθ μικρι.  (Μονάδεσ 8) 

ii. Το τρίγωνο ΚΜΛ είναι ορκογώνιο.  (Μονάδεσ 10) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται το οξυγϊνιο και ςκαληνό τρίγωνο ΑΒΓ. Προεκτείνουμε το φψοσ του ΑΗ κατά 

τμήμα ΗΔ=ΑΗ και τη διάμεςό του ΑΜ κατά τμήμα ΜΕ=ΑΜ. Να αποδείξετε ότι: 

α)  

i. ΑΒ = ΓΕ          

ii. ΑΒ = ΒΔ        

(Μονάδεσ 8) 

β) Γ ̂Δ = Β ̂Ε        (Μονάδεσ 8) 

γ)  

i. Εξετάςτε αν το τμήμα ΒΔ μπορεί να είναι παράλληλο ςτο τμήμα ΓΕ. 

(Μονάδεσ 5) 

ii. Ποιο είναι το είδοσ του τετραπλεφρου ΒΓΕΔ; Δικαιολογήςτε την απάντηςή 

ςασ.          (Μονάδεσ 4) 

 

 

 



 

 

ΘΕΜΑ 4 

Θεωρούμε ένα  ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α̂ = 90°), τα μέσα Δ, Ε, Ζ των πλευρών του  

και το ύψος του ΑΚ. Αν Θ είναι το σημείο τομής των ΑΖ και ΔΕ, τότε: 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. Το τετράπλευρο ΑΔΖΕ είναι ορθογώνιο.    (Μονάδες 8)  

ii. ΑΘ=ΘΕ= 
ΒΓ

4
        (Μονάδες 7) 

β) Αν επιπλέον είναι Γ̂ = 30ο , τότε: 

i. να βρείτε τη γωνία ΑΖ̂Β.      (Μονάδες 5) 

ii. να αποδείξετε ότι ΒΚ = 
ΒΓ

4
 .     (Μονάδες 5) 

 



 

 

ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ), και τυχαίο ςημείο Μ τησ πλευράσ ΒΓ. Από 

το ςημείο Μ φζρουμε ευθεία κάθετη ςτην πλευρά ΒΓ που τζμνει τισ ευθείεσ ΑΒ και 

ΑΓ ςτα ςημεία Ε και Θ αντίςτοιχα. Αν ΑΔ και ΑΗ τα φψη των τριγϊνων ΑΒΓ και ΑΘΕ 

αντίςτοιχα, να αποδείξετε ότι:  

α) Δ ̂Η = 90ο .         (Μονάδεσ 8) 

β) Το τρίγωνο ΑΘΕ είναι ιςοςκελζσ.      (Μονάδεσ 8) 

γ) ΜΘ+ΜΕ = 2ΑΔ.         (Μονάδεσ 9) 

 

 
 

 
 



 

 

ΘΕΜΑ 4 

Ζςτω ορθογώνιο  τρίγωνο ΑΒΓ με  ̂ = 90ο. Στθν πλευρά ΒΓ θεωροφμε τα ςθμεία Κ, 

Μ, Λ ώςτε ΒΚ=ΚΜ=ΜΛ=ΛΓ. Αν  τα ςθμεία Δ και Ε είναι τα μζςα των πλευρών ΑΒ και 

ΑΓ αντίςτοιχα, να αποδείξετε ότι:  

α)  Το τετράπλευρο ΔΕΛΚ είναι παραλλθλόγραμμο.           (Μονάδεσ 13) 

β)  Το τετράπλευρο ΚΔΑΜ είναι τραπζηιο και θ διάμεςόσ του ιςοφται με 
 

 
 ΒΓ .   

(Μονάδεσ 12) 

 
 

 
 
 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται κύκλος κέντρου Ο και διάμετρός του ΑΒ. Έστω Γ το μέσο ενός ημικυκλίου του, Δ 

τυχαίο σημείο του άλλου ημικυκλίου του και ΑΓ̂Β = ΑΔ̂Β = 900.  Στην προέκταση της ΔΒ προς 

το μέρος του Β θεωρούμε σημείο Ε ώστε ΒΕ = ΑΔ.   

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. οι γωνίες ΓΑ̂Δ και ΓΒ̂Ε είναι ίσες,               (Μονάδες 6) 

ii. τα τρίγωνα ΑΔΓ και ΒΕΓ είναι ίσα,                  (Μονάδες 7) 

iii. η ΓΔ είναι κάθετη στην ΓΕ.                 (Μονάδες 6) 

β)  Να αιτιολογήσετε γιατί, στην περίπτωση που το σημείο Δ είναι αντιδιαμετρικό του Γ, η ΓΕ 

είναι εφαπτόμενη του κύκλου.               (Μονάδες 6) 

 



ΘΕΜΑ 4 

Θεωρούμε κύκλο (Ο, ρ) και Ε το μέσο του τόξου του ΒΓ. Μια ευθεία (ε) εφάπτεται στον κύκλο 

στο Ε. Οι προεκτάσεις των ΟΒ, ΟΓ (προς το Β και το Γ αντίστοιχα) τέμνουν την ευθεία (ε) στα 

σημεία Ζ και Η αντίστοιχα.  

 α) Να αποδείξετε ότι: 

i. ΒΓ // (ε)                 (Μονάδες 9) 

ii. ΟΖ = ΟΗ                 (Μονάδες 9) 

β) Αν το σημείο Β είναι το μέσο του ΟΖ , να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΖΟΗ.                                                                                                                           

                 (Μονάδες 7) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Έστω Α, Β και Γ συνευθειακά σημεία με ΑΒ = 2ΒΓ. Θεωρούμε το μέσο Μ της ΑΒ. Προς το ίδιο 

ημιεπίεδο κατασκευάζουμε τα ισόπλευρα τρίγωνα ΑΔΒ και ΒΕΓ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τετράπλευρο ΑΔΕΒ είναι τραπέζιο με βάσεις τα τμήματα ΑΔ και ΒΕ,             (Μονάδες 9) 

β) τα τρίγωνα ΔΜΒ και ΔΕΒ είναι ίσα,                 (Μονάδες 8) 

γ) ΔΜ̂Β + ΔΕ̂Β = 1800.                   (Μονάδες 8) 

  

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ και ΑΔ, ΒΕ τα ύψη του.      

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΒΓ = 2ΕΔ,                 (Μονάδες 7) 

β) Ε̂1 = 
Α̂

2
 ,                  (Μονάδες 9) 

γ) Β̂2 = Δ̂2                                                                                                                                 (Μονάδες 9) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται κύκλος κέντρου Ο και ακτίνας ρ. Από σημείο Α εξωτερικό του κύκλου θεωρούμε τις 

εφαπτόμενες του κύκλου που εφάπτονται σε αυτόν στα σημεία Β, Γ και τέτοιες ώστε, η γωνία 

ΒΑ̂Γ που σχηματίζουν τα εφαπτόμενα τμήματα ΑΒ και ΑΓ να είναι 60ο. Έστω ότι η ευθεία ΑΟ 

τέμνει τον κύκλο στο σημείο Δ και η εφαπτόμενη του κύκλου στο Δ τέμνει τα τμήματα ΑΒ και 

ΑΓ στα σημεία Ζ και Ε αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΟΑ=2ρ,                 (Μονάδες 6) 

β) το τρίγωνο ΑΖΕ είναι ισόπλευρο,                 (Μονάδες 5) 

γ) ΑΖ = 2ΖΒ,                 (Μονάδες 7) 

δ) το τετράπλευρο  ΕΖΒΓ είναι ισοσκελές τραπέζιο.                 (Μονάδες 7) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Έστω κύκλος κέντρου Ο και ΑΓ μια διάμετρός του. Θεωρούμε δυο ίσες χορδές ΑΔ, ΒΓ και 

χορδές ΔΓ, ΑΒ τέτοιες ώστε να είναι κάθετες στις ΑΔ, ΒΓ αντίστοιχα. Έστω Κ και Λ τα μέσα των 

χορδών ΔΓ και ΒΓ αντίστοιχα.    

Να αποδείξετε ότι: 

α) οι χορδές ΑΒ και ΔΓ είναι παράλληλες,                 (Μονάδες 7) 

β) το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο,                 (Μονάδες 7) 

γ) η ΒΔ είναι διάμετρος του κύκλου,                 (Μονάδες 6) 

δ) το τετράπλευρο ΟΚΓΛ είναι ορθογώνιο.                 (Μονάδες 5) 

 



ΘΕΜΑ 4 

Θεωρούμε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( Α̂ 90= °). Με διάμετρο την κάθετη πλευρά του ΑΓ 

φέρουμε κύκλο κέντρου Ο, ο οποίος  τέμνει την πλευρά ΒΓ του τριγώνου σε σημείο Δ. Έστω 

ότι η εφαπτόμενη του κύκλου στο σημείο Δ τέμνει την πλευρά ΑΒ σε σημείο Μ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) ˆ ˆΓΑΔ Β= ,                   (Μονάδες 9) 

β) ˆ ˆΜΔΒ 90 Γ= °-  και το τρίγωνο ΔΜΒ είναι ισοσκελές,                      (Μονάδες 9) 

γ) το Μ είναι το μέσο του ΑΒ.                   (Μονάδες 7) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνονται τα ορθογώνια τρίγωνα ΑΒΓ (Α̂ = 900 ) και ΔΒΓ (Δ̂ = 900 ) με τις κορυφές τους Α και Δ 

εκατέρωθεν της ΒΓ και το μέσο Μ της ΒΓ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΑΜΔ είναι ισοσκελές,                 (Μονάδες 9) 

β) ΑΜ̂Δ = 2ΑΓ̂Δ,                 (Μονάδες 9) 

γ) τα Α, Β, Δ και Γ είναι σημεία ενός κύκλου, τον οποίο και να κατασκευάσετε.              

(Μονάδες 7) 

 



ΘΕΜΑ 4 

Σε οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ < ΑΓ) φέρουμε το ύψος ΑΔ. Έστω Κ,Λ,Μ τα μέσα των ΑΒ, ΑΓ, ΒΓ 

αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι:  

α) ΚΛ // ΒΓ                 (Μονάδες 5) 

β) 

i. ΜΛ = ΚΔ                 (Μονάδες 6) 

ii. Το τετράπλευρο ΚΛΜΔ είναι ισοσκελές τραπέζιο.                 (Μονάδες 8) 

γ) Οι γωνίες ΚΔ̂Λ και ΚΜ̂Λ είναι ίσες.                 (Μονάδες 6) 



ΘΕΜΑ 4 

Θεωρούμε τρίγωνο ΑΒΓ με ΒΓ = 2ΑΒ. Έστω Δ το μέσο της πλευράς ΒΓ και Ε το μέσο του 

τμήματος ΒΔ. Από το σημείο Δ φέρουμε ευθεία παράλληλη προς την ΑΓ, η οποία τέμνει την 

πλευρά ΑΒ στο σημείο Ζ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΑΒΕ και ΒΖΔ είναι ίσα,                (Μονάδες 7) 

β) η ΑΔ είναι διχοτόμος της γωνίας ΕΑ̂Γ,                (Μονάδες 9) 

γ) το τετράπλευρο ΑΔΕΖ είναι ισοσκελές τραπέζιο.                (Μονάδες 9) 



ΘΕΜΑ 4 

Σε οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Β̂ < Γ̂) θεωρούμε τα μέσα Δ, Ε, Ζ των πλευρών ΑΒ, ΑΓ, ΒΓ 

αντίστοιχα. Έστω Η η προβολή της κορυφής Γ πάνω στην πλευρά ΑΒ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΗΕ = ΕΓ και ΗΖ = ΖΓ,                 (Μονάδες 8) 

β) το τετράπλευρο ΔΕΓΖ είναι παραλληλόγραμμο,                 (Μονάδες 8) 

γ) ΖΔ̂Ε = ΖΗ̂Ε.                 (Μονάδες 9) 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται κύκλος (Ο,R) και μία ευθεία x΄x η οποία έχει μοναδικό κοινό σημείο με τον κύκλο το 

σημείο Α. Θεωρούμε τυχαίο σημείο Μ της ημιευθείας Αx. Aν για κάποιο σημείο Β του κύκλου 

ισχύει η σχέση ΜΑ = ΜΒ, να αποδείξετε ότι: 

α) το ΜΒ είναι εφαπτόμενο τμήμα του κύκλου (Ο,R)                 (Μονάδες 9) 

β) η διχοτόμος της γωνίας ΒΜx είναι κάθετη στη ΜΟ,                 (Μονάδες 9) 

γ) το ευθύγραμμο τμήμα ΟΒ τέμνει τη διχοτόμο της γωνίας ΒΜx.                 (Μονάδες 7) 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται το τετράγωνο ΑΒΓΔ. Προεκτείνουμε την πλευρά ΑΒ προς το Β κατά τμήμα ΒΖ και την 

πλευρά ΒΓ προς το Γ κατά τμήμα ΓΜ = ΑΖ. Θεωρούμε σημείο Ε τέτοιο, ώστε το τετράπλευρο 

ΔΜΕΖ να είναι παραλληλόγραμμο.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΑΔΖ και ΓΔΜ είναι ίσα και οι γωνίες ΑΔ̂Ζ και ΓΔ̂Μ είναι ίσες,            (Μονάδες 9) 

β) το τετράπλευρο ΔΜΕΖ είναι τετράγωνο,                 (Μονάδες 9) 

γ) οι γωνίες ΒΖ̂Ε και ΕΜ̂Β είναι παραπληρωματικές.                 (Μονάδες 7) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ και στο εσωτερικό του θεωρούμε τα σημεία Γ, Δ ώστε να 

ισχύει ΑΓ=ΓΔ=ΔΒ. Επίσης θεωρούμε σημείο Ο εκτός του ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ έτσι ώστε 

να ισχύουν ΟΓ=ΑΓ και ΟΔ=ΔΒ. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. η γωνία ΓΟ̂Δ είναι 60ο,                 (Μονάδες 9) 

ii. οι γωνίες ΟΑ̂Γ, ΟΒ̂Δ είναι ίσες και κάθε μία ίση με 30ο.                 (Μονάδες 9) 

β) Αν Μ το μέσον του ευθυγράμμου τμήματος ΑΒ, να αποδείξετε ότι 2ΟΜ=ΟΑ. 

              (Μονάδες 7) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Σε τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΓΔ) είναι ΓΔ=2ΑΒ. Επίσης, τα σημεία Ζ, Η και Ε είναι τα μέσα των ΑΔ, 

ΒΓ και ΔΓ αντίστοιχα. Ακόμη η ΖΗ τέμνει τις ΑΕ, ΒΕ στα σημεία Θ, Ι αντίστοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΓΕ είναι παραλληλόγραμμο.                    (Μονάδες 10) 

β) Να δείξετε ότι: 

i. τα σημεία Θ, Ι είναι μέσα των ΑΕ, ΒΕ αντίστοιχα.                 (Μονάδες 5) 

ii. ΖΗ =
3

2
ΑΒ.               (Μονάδες 10) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Σε τρίγωνο ΑΒΓ ισχύει Α̂ + Γ̂ = 2Β̂ και έστω ΑΔ ύψος και ΒΕ διχοτόμος του τριγώνου που 

τέμνονται στο Ζ. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. Β̂ =60ο και ΑΖ=ΒΖ,               (Μονάδες 10) 

ii. ΑΔ =
3

2
ΒΖ                 (Μονάδες 8) 

β) Αν είναι γνωστό ότι το τρίγωνο ΑΖΕ είναι ισόπλευρο, να υπολογίσετε τις άλλες γωνίες του 

τριγώνου ΑΒΓ.                 (Μονάδες 7) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Στην παρακάτω εικόνα φαίνεται μια κρεμάστρα τοίχου η οποία αποτελείται από έξι ίσα 

ευθύγραμμα κομμάτια ξύλου (ΑΔ, ΒΓ, ΓΖ, ΔΗ, ΖΚ, ΗΛ) που είναι στερεωμένα με έντεκα καρφιά 

(Α, Β, Γ, Δ, Θ, Ε, Μ, Η, Κ, Λ, Ζ). Αν το σημείο Θ, είναι μέσο των τμημάτων ΑΔ και ΒΓ ενώ το 

σημείο Ε είναι μέσο των τμημάτων ΓΖ και ΔΗ, να αποδείξετε ότι: 

α) Το τετράπλευρο ΓΗΖΔ είναι ορθογώνιο.               (Μονάδες 10) 

β) Τα σημεία Β, Δ, Ζ είναι συνευθειακά.                 (Μονάδες 9) 

γ) Το τετράπλευρο ΑΓΖΔ είναι παραλληλόγραμμο.                 (Μονάδες 6) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ευθεία (ε) και δυο σημεία Α, Β εκτός αυτής έτσι ώστε η ευθεία ΑΒ να μην είναι κάθετη 

στην (ε). Φέρουμε ΑΔ, ΒΓ κάθετες στην (ε) και Μ, Ν μέσα των ΑΒ και ΓΔ αντίστοιχα. 

α) Αν τα Α, Β είναι στο ίδιο ημιεπίπεδο σε σχέση με την (ε), 

i. να εξετάσετε αν το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο, τραπέζιο ή 

ορθογώνιο σε καθεμία από τις παρακάτω περιπτώσεις, αιτιολογώντας την απάντησή 

σας:   

1) ΑΔ<ΒΓ                 (Μονάδες 5) 

2) ΑΔ=ΒΓ                 (Μονάδες 5) 

ii. να εκφράσετε το τμήμα ΜΝ σε σχέση με τα τμήματα ΑΔ, ΒΓ στις δυο προηγούμενες 

περιπτώσεις.                               (Μονάδες 6) 

β) Αν η ευθεία (ε) τέμνει το τμήμα ΑΒ στο μέσο του Μ, να βρείτε το είδος του τετραπλεύρου 

ΑΒΓΔ (παραλληλόγραμμο, τραπέζιο, ορθογώνιο), αιτιολογώντας την απάντησή σας.  

(Μονάδες 9) 

 



ΘΕΜΑ 4 

Στο παρακάτω σχήμα δίνεται οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ, τα ύψη του ΒΔ και ΓΕ που τέμνονται στο 

σημείο Η και το μέσο Μ της πλευράς ΒΓ. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. ΜΔ=ΜΕ,               (Μονάδες 10) 

ii. η ευθεία ΑΗ τέμνει κάθετα τη ΒΓ και ότι ΑΗ̂Δ = Γ̂,  όπου Γ̂ η γωνία του τριγώνου ΑΒΓ.

                 (Μονάδες 5) 

β) Να βρείτε το ορθόκεντρο του τριγώνου ΑΒΗ.            (Μονάδες 10) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Θεωρούμε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και τις προβολές Α΄, Β΄, Γ΄, Δ΄ και Ο΄ των κορυφών του Α, 

Β, Γ, Δ και του κέντρου του Ο αντίστοιχα, σε μία ευθεία ε. 

α) Αν η ευθεία (ε) αφήνει τις κορυφές του παραλληλογράμμου στο ίδιο ημιεπίπεδο (όπως 

στο σχήμα που ακολουθεί) και είναι ΑΑ΄= 3, ΒΒ΄= 2, ΓΓ΄= 5, τότε: 

i. Να αποδείξετε ότι η απόσταση ΟΟ’ του κέντρου Ο του παραλληλογράμμου από την 

(ε) είναι ίση με 4.                 (Μονάδες 8) 

ii. Να βρείτε την απόσταση ΔΔ΄.                 (Μονάδες 9) 

 

β) Αν η ευθεία (ε) διέρχεται από το κέντρο του παραλληλογράμμου και είναι παράλληλη προς 

δύο απέναντι πλευρές του, τι παρατηρείτε για τις αποστάσεις ΑΑ΄, ΒΒ΄, ΓΓ΄, ΔΔ΄.  

Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας.              (Μονάδες 8)  



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ και τα ύψη του ΒΚ και ΓΛ, τα οποία τέμνονται στο Ι. 

Αν Μ και Ν είναι τα μέσα των ΙΒ και ΙΓ αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι: 

α) Το ΑΙ προεκτεινόμενο διέρχεται από το , μέσο της πλευράς ΒΓ.         (Μονάδες 10)  

β) Το τετράπλευρο ΜΛΚΝ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο.              (Μονάδες 15) 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Οι κύκλοι (Κ, ρ) και (Λ, 3ρ) εφάπτονται εξωτερικά στο σημείο Α. Μία ευθεία (ε) 

εφάπτεται εξωτερικά και στους δύο κύκλους στα σημεία Β και Γ αντίστοιχα και τέμνει 

την προέκταση της διακέντρου ΚΛ (προς το Κ) στο σημείο Ε. Φέρουμε από το σημείο 

Κ παράλληλο τμήμα στην (ε) που τέμνει το τμήμα ΛΓ στο Δ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τετράπλευρο ΒΓΔΚ είναι ορθογώνιο,              (Μονάδες 9)  

β) η γωνία ΔΚΛ είναι 30ο,                (Μονάδες 8) 

γ) το τμήμα ΕΛ=6ρ, όπου ρ η ακτίνα του κύκλου (Κ, ρ).            (Μονάδες 8) 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (𝛢̂ = 90𝜊) και η διχοτόμος του ΒΔ. Από το Δ φέρουμε ΔΕ⊥ΒΓ 

και ονομάζουμε Ζ το σημείο στο οποίο η ευθεία ΕΔ τέμνει την προέκταση της ΒΑ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΑΒΕ είναι ισοσκελές,                 (Μονάδες 6) 

β) τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΒΕΖ είναι ίσα,                 (Μονάδες 6) 

γ) η ευθεία ΒΔ είναι μεσοκάθετη των τμημάτων ΑΕ και ΖΓ,                 (Μονάδες 6) 

δ) το τετράπλευρο ΑΕΓΖ είναι ισοσκελές τραπέζιο.                 (Μονάδες 7) 

 



ΘΕΜΑ 4 

Έστω ΑΒΓ τρίγωνο και τα ύψη του ΒΕ και ΓΔ που αντιστοιχούν στις πλευρές ΑΓ και ΑΒ 

αντίστοιχα. Δίνεται η ακόλουθη πρόταση: 

Π: Αν το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με ΑΒ=ΑΓ, τότε τα ύψη ΒΕ και ΓΔ που αντιστοιχούν στις 

ίσες πλευρές του είναι ίσα. 

α) Να εξετάσετε αν ισχύει η πρόταση Π αιτιολογώντας την απάντησή σας.           

                    (Μονάδες 10)  

β) Να διατυπώσετε την αντίστροφη πρόταση της Π και να αποδείξετε ότι ισχύει. 

                    (Μονάδες 10) 

γ) Να διατυπώσετε την πρόταση Π και την αντίστροφή της ως ενιαία πρόταση.  

                        (Μονάδες 5) 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται οξεία γωνία xΟ̂y και δύο ομόκεντροι κύκλοι (Ο, ρ1) και (Ο, ρ2) με ρ1<ρ2, που τέμνουν 

την Οχ στα σημεία Κ, Α και στην Οψ στα Λ, Β αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΑΛ=ΒΚ,                 (Μονάδες 8) 

β) το τρίγωνο ΑΡΒ είναι ισοσκελές, όπου Ρ το σημείο τομής των ΑΛ και ΒΚ, 

(Μονάδες 8) 

γ) η ΟΡ διχοτομεί την xΟ̂y.                 (Μονάδες 9) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο με κορυφές τα μέσα πλευρών ισοσκελούς τριγώνου είναι 

ισοσκελές.                  (Μονάδες8) 

β) Να διατυπώσετε και να αποδείξετε ανάλογη πρόταση για 

i. ισόπλευρο τρίγωνο.                 (Μονάδες 8) 

ii. ορθογώνιο και ισοσκελές τρίγωνο.                 (Μονάδες 9) 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ και το ύψος του ΓΕ. Στην προέκταση της ΓΒ (προς το μέρος 

του Β) θεωρούμε σημείο Δ τέτοιο ώστε 𝛣𝛥 =  
𝛣𝛤

2
. Έστω ότι, η ευθεία ΔΕ τέμνει την ΑΓ στο Ζ 

και ΖΘ // ΒΓ. 

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΒΔΕ είναι ισοσκελές και το τρίγωνο ΑΘΖ είναι ισόπλευρο. 

                      (Μονάδες 10) 

β) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΘΕΖ.                 (Μονάδες 5) 

γ) Να αποδείξετε ότι ΑΕ = 2∙ΘΖ.                  (Μονάδες 5) 

δ) Να αποδείξετε ότι 3∙ΑΒ = 4∙ΘΒ.                    (Μονάδες 5) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Σε μια ευθεία (ε) θεωρούμε διαδοχικά τα σημεία Α, Β, Γ έτσι ώστε ΑΒ = 2∙ΒΓ και στο ίδιο 

ημιεπίπεδο θεωρούμε ισόπλευρα τρίγωνα ΑΒΔ και ΒΓΕ. Αν Η είναι το μέσο του ΑΔ και η 

ευθεία ΔΕ τέμνει την ευθεία (ε) στο σημείο Ζ να αποδείξετε ότι: 

α) Το τετράπλευρο ΒΗΔΕ είναι ορθογώνιο.                  (Μονάδες 8) 

β) Το τρίγωνο ΓΖΕ είναι ισοσκελές.                   (Μονάδες 8) 

γ) Το τετράπλευρο ΗΕΓΑ είναι ισοσκελές τραπέζιο.                 (Μονάδες 9) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ και Κ το σημείο τομής των διαγωνίων του. Φέρουμε ΑΗ 

κάθετη στην ΒΔ και στην προέκταση της ΑΗ (προς το Η) θεωρούμε σημείο Ε τέτοιο ώστε: 

ΑΗ = ΗΕ. Να αποδείξετε ότι: 

α) Το τρίγωνο ΑΚΕ είναι ισοσκελές.                   (Μονάδες 7) 

β) Το τρίγωνο ΑΕΓ είναι ορθογώνιο.                   (Μονάδες 9) 

γ) Το τετράπλευρο ΔΒΓΕ είναι ισοσκελές τραπέζιο.                 (Μονάδες 9) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με τη γωνία Α̂ ορθή και Β̂ = 2Γ̂. Φέρουμε το ύψος του ΑΔ 

και σημείο Ε στην προέκταση της ΑΒ τέτοιο ώστε ΒΕ = ΒΔ.  

α) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΒΔΕ.                 (Μονάδες 9) 

β) Να αποδείξετε ότι: 

i. ΒΕ =  
ΑΒ

2
.                                  (Μονάδες 8) 

ii. ΑΕ = ΓΔ.                     (Μονάδες 8) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με γωνίες Β και Γ οξείες και Δ, Μ και Ε τα μέσα των πλευρών του ΑΒ, ΑΓ 

και ΒΓ αντίστοιχα. Στις μεσοκάθετες των ΑΒ και ΒΓ και εκτός του τριγώνου ΑΒΓ θεωρούμε 

σημεία Ζ και Η αντίστοιχα, τέτοια ώστε ΔΖ =  
ΑΒ

2
 και ΕΗ =  

ΒΓ

2
.  

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. Το τετράπλευρο ΒΔΜΕ είναι παραλληλόγραμμο.               (Μονάδες 5) 

ii.  Τα τρίγωνα ΖΔΜ και ΕΜΗ είναι ίσα.              (Μονάδες 10) 

β) Αν τα σημεία Ζ, Δ, Ε είναι συνευθειακά, να αποδείξετε ότι η γωνία 𝛢̂ =  90𝜊.  

                                            (Μονάδες 10) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α̂ = 90ο). Φέρουμε τη διάμεσο του ΑΜ την οποία 

προεκτείνουμε (προς το μέρος του Μ) κατά τμήμα ΜΔ = ΑΜ. Θεωρούμε ευθεία ΔΚ κάθετη 

στη ΒΓ,  η οποία τέμνει τη διχοτόμο της γωνίας Β̂ στο Ε. Να αποδείξετε ότι: 

α) Το τετράπλευρο ΑΒΔΓ είναι ορθογώνιο                  (Μονάδες 8) 

β) 𝛫𝛦̂𝛣 =  90𝜊 − 
𝛣̂

2
 .                     (Μονάδες 8) 

γ) ΔΕ = ΒΔ                        (Μονάδες 9) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Στο παρακάτω τετράπλευρο ΑΒΓΔ ισχύουν: ΑΔ = ΒΓ, ΑΓ = ΒΔ και ΑΒ < ΓΔ. 

α) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΟΒ και ΔΟΓ είναι ισοσκελή.                                (Μονάδες 9) 

β) Να αποδείξετε ότι ΔΑ̂B = ΑΒ̂Γ.                                                                      (Μονάδες 8) 

γ) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι ισοσκελές τραπέζιο.               (Μονάδες 8) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α̂ = 90ο) και Γ̂ = 30ο  με Μ και Ν τα μέσα των πλευρών ΒΓ 

και ΑΒ αντίστοιχα.  Έστω ότι η μεσοκάθετος της πλευράς ΒΓ τέμνει την ΑΓ στο σημείο Ε. 

α) Να αποδείξετε ότι:  

i) η ΒΕ είναι διχοτόμος της γωνίας Β̂.                 (Μονάδες 6) 

ii) ΑΕ =  
ΓΕ

2
.                      (Μονάδες 6) 

iii) η ΒΕ είναι μεσοκάθετος της διαμέσου ΑΜ.                (Μονάδες 7) 

β) Αν ΑΔ είναι το ύψος του τριγώνου ΑΒΓ που τέμνει την ΒΕ στο Η, να αποδείξετε ότι τα σημεία 

Μ, Η και Ν είναι συνευθειακά.                      (Μονάδες 6) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ < ΒΓ και η διχοτόμος ΒΕ της γωνίας B̂. Αν  ΑΖ ⊥ ΒΕ, όπου Ζ σημείο 

της ΒΓ και Μ το μέσον της ΑΓ, να αποδείξετε ότι :  

α) Το τρίγωνο ΑΒΖ είναι ισοσκελές.                         (Μονάδες 7) 

β) ΔΜ // ΒΓ και ΔΜ =  
ΒΓ−ΑΒ

2
.                                               (Μονάδες 10) 

γ) ΕΔ̂Μ =  
Β̂

2
, όπου B̂ η γωνία του τριγώνου ΑΒΓ.                                (Μονάδες 8) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Στο παρακάτω σχήμα δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ, η διχοτόμος Βx της γωνίας Β̂ του τριγώνου ΑΒΓ και 

η διχοτόμος Βy της εξωτερικής γωνίας Β̂. Αν Δ και Ε είναι οι προβολές της κορυφής Α του 

τριγώνου ΑΒΓ στην Βx και Βy αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι:  

α) Το τετράπλευρο ΑΔΒΕ είναι ορθογώνιο.                                           (Μονάδες 7) 

β) Η ευθεία ΕΔ είναι παράλληλη προς τη ΒΓ και διέρχεται από το μέσο Μ της ΑΓ.  

                   (Μονάδες 10) 

γ) Το τετράπλευρο ΚΜΓΒ είναι τραπέζιο και η διάμεσός του είναι ίση με 
3∙𝛼

4
, όπου α=ΒΓ.             

                                                                      (Μονάδες  8) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Σε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ θεωρούμε σημεία Ε, Ζ, Η, Θ στις πλευρές ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΑ  

αντίστοιχα, με ΑΕ = ΓΗ και ΒΖ = ΔΘ. Να αποδείξετε ότι: 

α) Το τετράπλευρο ΑΕΓΗ είναι παραλληλόγραμμο.                                                            (6 μονάδες) 

β) Το τετράπλευρο ΕΖΗΘ  είναι παραλληλόγραμμο.                                                         (10 μονάδες) 

γ) Τα τμήματα ΑΓ, ΒΔ, ΕΗ και ΖΘ  διέρχονται από το ίδιο σημείο.                                    (9 μονάδες) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ  και σημεία Κ, Λ της διαγωνίου του ΒΔ, τέτοια ώστε να ισχύει 

ΒΚ = ΚΛ = ΛΔ . 

α) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΚΓΛ  είναι παραλληλόγραμμο.                   (Μονάδες 10) 

β) Να αποδείξετε ότι, αν το αρχικό παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ  είναι ρόμβος, τότε και το ΑΚΓΛ  

είναι ρόμβος.                                                                                   (Μονάδες 8)                              

γ) Ποια πρέπει να είναι η σχέση των διαγωνίων του αρχικού παραλληλογράμμου ΑΝΓΔ, ώστε 

το ΑΚΓΛ να είναι ορθογώνιο. Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας.                          (Μονάδες 7)

  

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με ΑΒ < ΑΔ και έστω Ο το σημείο τομής των διαγωνίων του 

ΑΓ και ΒΔ. Φέρνουμε την ΑΕ κάθετη στην διαγώνιο ΒΔ. Αν το Ζ είναι το συμμετρικό του Α ως 

προς την διαγώνιο ΒΔ και δεν συμπίπτει με το σημείο Γ, τότε να αποδείξετε ότι: 

α) Το τρίγωνο ΑΔΖ είναι ισοσκελές.                                                                               (Μονάδες 7) 

β) ΖΓ = 2ΟΕ.                                 (Μονάδες 9)                                                                             

γ) Το ΒΔΖΓ είναι ισοσκελές τραπέζιο.                              (Μονάδες 9) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ. Στην προέκταση της πλευράς ΑΒ παίρνουμε τμήμα ΒΕ = ΑΒ 

και στην προέκταση της πλευράς ΑΔ τμήμα ΔΖ = ΑΔ.  

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. Τα τετράπλευρα ΒΔΓΕ και ΒΔΖΓ είναι παραλληλόγραμμα.             (Μονάδες 7) 

ii. Τα σημεία Ε, Γ και Ζ είναι συνευθειακά.                            (Μονάδες 9) 

β) Αν Κ και Λ είναι τα μέσα των ΒΕ και ΔΖ αντίστοιχα, τότε ΚΛ // ΔΒ και ΚΛ =
3

2
ΔΒ.  

                                                                                               (Μονάδες 9) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ και το ύψος του ΑΜ. Φέρουμε ΜΔ κάθετη στην ΑΓ 

και θεωρούμε Η το μέσο του τμήματος ΜΔ. Από το Η φέρουμε παράλληλη στη ΒΓ η οποία 

τέμνει τις ΑΜ και ΑΓ στα σημεία Κ και Ζ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΗΖ =  
ΒΓ

4
                      (Μονάδες 9) 

β) ΜΖ // ΒΔ                      (Μονάδες 8) 

γ) Η ευθεία ΑΗ είναι κάθετη στη ΒΔ.                   (Μονάδες 8) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Έστω τρίγωνο ΑΒΓ και ΑΔ η διχοτόμος της γωνίας Α, για την οποία ισχύει ΑΔ = ΔΓ. Η ΔΕ είναι 

διχοτόμος της γωνίας ΑΔ̂Β και η ΔΖ παράλληλη στην ΑΒ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) Τα τμήματα ΕΔ και ΑΓ είναι παράλληλα.                             (Μονάδες 9) 

β) Το τρίγωνο ΕΑΔ είναι ισοσκελές.                                 (Μονάδες 8) 

γ) Τα τμήματα ΑΔ και ΕΖ διχοτομούνται.                              (Μονάδες 8) 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται το τρίγωνο ΑΒΓ με γωνία Β̂ = 60ο. Φέρνουμε τα ύψη ΑΔ και ΓΕ που τέμνονται στο Η. 

Φέρνουμε ΚΖ  διχοτόμο της γωνίας ΕΗ̂Α και ΘΗ κάθετο στο ύψος ΑΔ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) Για το τμήμα ΖΕ ισχύει ΖΗ = 2ΕΖ.                                (Μονάδες 9) 

β) Το τρίγωνο ΘΖΗ είναι ισόπλευρο.                             (Μονάδες 8) 

γ) Το τετράπλευρο ΘΗΚΒ είναι ισοσκελές τραπέζιο.                          (Μονάδες 8) 

 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ < ΑΓ. Στην προέκταση της ΑΒ (προς το Β) θεωρούμε σημείο Ε έτσι 

ώστε  ΑΕ = ΑΓ. Στην πλευρά ΑΓ θεωρούμε σημείο Δ έτσι ώστε ΑΔ = ΑΒ. Αν τα τμήματα ΔΕ και 

ΒΓ τέμνονται στο Κ και η προέκταση της ΑΚ τέμνει την ΕΓ στο Μ, τότε να αποδείξετε ότι: 

α) ΒΓ = ΔΕ                                  (Μονάδες 6) 

β) ΒΚ = ΚΔ                                    (Μονάδες 7)  

γ) Η ΑΚ είναι διχοτόμος της γωνίας Α.                                         (Μονάδες 6) 

δ) Η ΑΜ είναι μεσοκάθετος  της ΕΓ.                                      (Μονάδες 6)  

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Στις πλευρές Αx΄ και Αx γωνίας 𝑥΄𝛢̂𝑥 θεωρούμε σημεία Β και Γ ώστε ΑΒ = ΑΓ. Οι κάθετες στις 

Αx΄ και Αx στα σημεία Β και Γ αντίστοιχα, τέμνονται στο Δ.  

Αν οι ημιευθείες Αy και Αz χωρίζουν τη γωνία 𝑥΄𝛢̂𝑥 σε τρεις ίσες γωνίες και τέμνουν τις ΒΔ 

και ΔΓ στα σημεία Ε και Ζ αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι: 

α) Το τρίγωνο ΕΑΖ είναι ισοσκελές.                                             (Μονάδες 8) 

β) Το Δ ανήκει στη διχοτόμο της γωνίας 𝑥΄𝛢̂𝑥.                              (Μονάδες 8) 

γ) Οι γωνίες ΓΒΔ και ΓΑΔ είναι ίσες.                               (Μονάδες 9) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Στο παρακάτω σχήμα το ορθογώνιο ΕΖΗΘ παριστάνει ένα τραπέζι του μπιλιάρδου. Ένας 

παίκτης τοποθετεί μια μπάλα στο σημείο Α το οποίο ανήκει στη μεσοκάθετη της ΕΖ. Όταν ο 

παίκτης χτυπήσει τη μπάλα αυτή ακολουθεί τη διαδρομή Α → Β ⟶ Γ ⟶ Δ ⟶ Α 

χτυπώντας στους τοίχους του μπιλιάρδου ΕΘ, ΘΗ, ΖΗ διαδοχικά. Για τη διαδρομή αυτή ισχύει 

ότι κάθε γωνία πρόσπτωσης σε τοίχο (π.χ η γωνία ΑΒ̂Ε) είναι ίση με κάθε γωνία ανάκλασης 

σε τοίχο (π.χ η γωνία ΘΒ̂Γ) και η κάθε μια απ’ αυτές είναι 45ο.  

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. Τα τρίγωνα ΕΑΒ και ΖΑΔ είναι ίσα. (Μονάδες 9) 

ii. Η διαδρομή ΑΒΓΔ της μπάλας είναι τετράγωνο.                           (Μονάδες 8)                   

β) Αν η ΑΖ είναι διπλάσια από την απόσταση του Α από τον τοίχο ΕΖ, να υπολογίσετε τις 

γωνίες του τριγώνου ΑΕΖ.                                                        (Μονάδες 8) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Έστω ισοσκελές  τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ // ΔΓ) με Β̂ = 2 ∙ Γ̂ και ΑΒ = ΒΓ = ΑΔ =  
ΓΔ

2
. Φέρουμε τη 

διχοτόμο της γωνίας Β̂, η οποία τέμνει το ΔΓ στο Κ και η κάθετη από το Κ προς το ΒΓ το τέμνει 

στο Μ.  

α) Να υπολογίσετε τις γωνίες του ΑΒΓΔ.                            (Μονάδες 10) 

β) Να αποδείξετε ότι: 

i. Το τετράπλευρο ΑΒΚΔ είναι ρόμβος.                 (Μονάδες 8) 

ii. Το σημείο Μ είναι το μέσο του ΒΓ.                 (Μονάδες 7) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Έστω τετράγωνο  ΑΒΓΔ και Μ το μέσο της πλευράς ΔΑ . Προεκτείνουμε το τμήμα ΔΑ  (προς 

την πλευρά του Α)κατά τμήμα ΑΝ =  
ΑΔ

2
. Φέρουμε τα τμήματα ΓΜ και ΒΝ και θεωρούμε τα 

μέσα τους Κ και Λ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α)  Το τετράπλευρο ΜΝΒΓ είναι παραλληλόγραμμο.                (Μονάδες 8) 

β)  Το τετράπλευρο ΑΔΚΛ είναι παραλληλόγραμμο.                (Μονάδες 9) 

γ) Το τετράπλευρο ΑΜΚΛ είναι ισοσκελές τραπέζιο.                                       (Μονάδες 8) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Σε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με ΑΒ > ΒΓ και Β̂ <900 θεωρούμε σημείο Ζ στην προέκταση της ΒΓ 

(προς το Γ) τέτοιο ώστε ΓΖ = ΒΓ. Αν Ε είναι σημείο της ΑΒ, τέτοιο ώστε ΕΓ = ΓΒ, να αποδείξετε 

ότι: 

α) η γωνία ΒΕΖ είναι ορθή,                                (Μονάδες 8) 

β) το τετράπλευρο ΑΕΓΔ είναι ισοσκελές τραπέζιο,                                (Μονάδες 8) 

γ) το τετράπλευρο ΑΓΖΔ είναι παραλληλόγραμμο.                                   (Μονάδες 9) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ, με  ΑΚ διχοτόμο της γωνίας Α. Στην προέκταση της ΑΚ θεωρούμε σημείο 

Δ ώστε ΑΚ = ΚΔ. Η παράλληλη από το Δ προς την ΑΒ τέμνει τις ΑΓ και ΒΓ στα Ε και Ζ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) Το τρίγωνο ΑΕΔ είναι ισοσκελές.                               (Μονάδες 6) 

β) Η ΕΚ είναι μεσοκάθετος της ΑΔ .                                        (Μονάδες 6)  

γ) Τα τρίγωνα ΑΚΒ και ΚΔΖ είναι ίσα.                               (Μονάδες 7)  

δ) Το τετράπλευρο ΑΖΔΒ είναι παραλληλόγραμμο.                               (Μονάδες 6) 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Στην προέκταση του ύψους του ΑΚ θεωρούμε σημείο Δ ώστε ΑΚ = ΚΔ. 

Έστω Λ, Μ, Ν τα μέσα των πλευρών ΑΒ, ΑΓ και ΒΔ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) Το τρίγωνο ΑΒΔ είναι ισοσκελές.                               (Μονάδες 7) 

β) Το τετράπλευρο ΒΛΚΝ είναι ρόμβος .                                (Μονάδες 9)  

γ) ΛΜ ⊥  ΛΝ                                  (Μονάδες 9)  

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Θεωρούμε τρίγωνο ΑΒΓ  και τις μεσοκαθέτους μ1, μ2 των πλευρών του ΑΒ και ΑΓ, οι οποίες 

τέμνονται στο μέσο Μ της ΒΓ.   

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. Το τρίγωνο είναι ορθογώνιο με Α̂ = 90ο.                             (Μονάδες 5) 

ii. Το τετράπλευρο ΑΛΜΚ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο.                        (Μονάδες 7)  

iii. ΛΘ =
ΒΓ

4
, όπου Θ το σημείο τομής των ΑΜ και ΚΛ.                                          (Μονάδες 6) 

β) Αν Ι σημείο της ΒΓ τέτοιο ώστε ΒΙ =
ΒΓ

4
, να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΚΘΙΒ είναι 

παραλληλόγραμμο.                                                (Μονάδες 7) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τραπέζιο ΑΒΓΔ με ΑΒ // ΓΔ, ΔΓ = 4ΑΒ και ΒΓ = 2ΑΒ. Θεωρούμε σημείο Ζ της ΓΔ, ώστε 

ΔΖ = ΑΒ. Αν η γωνία Γ είναι 600 και ΒΕ το ύψος του τραπεζίου, να αποδείξετε ότι: 

α) Το τετράπλευρο ΑΒΓΕ είναι παραλληλόγραμμο.                             (Μονάδες 8) 

β) Το τρίγωνο ΖΑΕ είναι ισόπλευρο.                                        (Μονάδες 8)  

γ) Τα τρίγωνα ΔΑΖ και ΓΑΕ είναι ίσα.                              (Μονάδες 9) 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ με ΑΒ // ΓΔ και ΑΔ = ΒΓ = ΑΒ. Φέρουμε τμήματα ΑΕ και ΒΖ 

κάθετα στις διαγώνιες ΒΔ και ΑΓ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) Τα σημεία Ζ και Ε είναι μέσα των διαγωνίων ΑΓ και ΒΔ αντίστοιχα.                     (Μονάδες 5) 

β) ΑΕ = ΒΖ .                                  (Μονάδες 8) 

γ) Το τετράπλευρο ΑΕΖΒ  είναι ισοσκελές τραπέζιο.                                      (Μονάδες 7) 

δ) Η ΒΔ είναι διχοτόμος της γωνίας Δ.                                 (Μονάδες 5) 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ τέτοιο ώστε αν φέρουμε την κάθετη στην ΑΓ στο κέντρο του 

Ο, αυτή τέμνει την προέκταση της ΑΔ σε σημείο Ε τέτοιο ώστε ΔΕ=ΑΔ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) Το τρίγωνο ΑΕΓ είναι ισοσκελές.                   (Μονάδες 7) 

β) Το τετράπλευρο ΒΓΕΔ  είναι παραλληλόγραμμο.                          (Μονάδες 9) 

γ) Το τρίγωνο ΒΟΓ είναι ισοσκελές.                   (Μονάδες 9) 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Â = 90o) με ΒΔ διχοτόμο και ΑΚ ύψος, που τέμνονται στο Ε. 

Η κάθετη από το Ε στην ΑΒ τέμνει τις ΑΒ και ΒΓ στα Η και Ζ αντίστοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. τα τρίγωνα ΕΗΑ και ΕΚΖ είναι ίσα.                                                      (Μονάδες 6) 

ii. το τρίγωνο ΒΚΗ είναι ισοσκελές.                                                  (Μονάδες 6)  

iii. η ΒΔ είναι κάθετη στην ΑΖ.                                    (Μονάδες 7)  

β) Αν επιπλέον το ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ είναι και ισοσκελές, να αποδείξετε ότι η ΓΕ είναι 

διχοτόμος της γωνίας Γ.                                                            (Μονάδες 6) 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ. Με βάση την ΑΒ κατασκευάζουμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΔΒ, 

εκτός του τριγώνου ΑΒΓ, με γωνία Δ̂ = 120ο. Θεωρούμε τα μέσα Ζ και Η των πλευρών ΑΔ και 

ΑΓ αντίστοιχα. 

α)  Να αποδείξετε ότι η ΔΓ είναι μεσοκάθετος του ΑΒ.                            (Μονάδες  8) 

β) Αν η ΔΓ τέμνει την ΑΒ στο Θ, να αποδείξετε ότι η γωνία 𝛧Θ̂Η είναι ορθή.          (Μονάδες  9) 

γ) Αν η ΖΚ είναι η κάθετη στην ΑΒ από το σημείο Ζ, να αποδείξετε ότι 𝛧𝛫 =
𝛢𝛥

4
.  (Μονάδες   8) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΔΓ) και Ο το σημείο τομής των διαγωνίων του. Η ΑΓ 

είναι κάθετη στην ΑΔ και η ΒΔ είναι κάθετη στην ΒΓ. Θεωρούμε τα μέσα Μ, Ε και Ζ των ΓΔ, ΒΔ 

και ΑΓ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΜΕ=ΜΖ.                      (Μονάδες  6) 

β) Η ΜΖ είναι κάθετη στην ΑΓ.                       (Μονάδες  6)  

γ) Τα τρίγωνα ΜΔΕ και ΜΖΓ είναι ίσα.                 (Μονάδες  7)  

δ) Η ΟΜ  είναι μεσοκάθετος του ΕΖ.                    (Μονάδες  6) 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ισόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ και τα μέσα Δ, Ε και Μ των ΑΒ, ΑΓ και ΒΓ αντίστοιχα. Στην 

προέκταση του ΜΔ (προς το Δ) θεωρούμε τμήμα ΔΖ=ΔΜ.  

Να αποδείξετε ότι:  

α) Τα τρίγωνα ΑΖΔ ΚΑΙ ΒΜΔ είναι ίσα.                               (Μονάδες  6) 

β) Το τετράπλευρο ΖΑΓΜ είναι παραλληλόγραμμο.                                (Μονάδες  6)  

γ) Τα τμήματα ΖΕ και ΑΔ τέμνονται κάθετα και διχοτομούνται.                          (Μονάδες  7)  

δ) Η ΒΖ είναι κάθετη στη ΖΑ.                                  (Μονάδες  6) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ < ΑΓ. Φέρνουμε τμήμα ΒΔ κάθετο στην  ΑΒ με ΒΔ = ΑΓ και τμήμα 

ΓΕ κάθετο στην ΑΓ με ΓΕ = ΑΒ. Θεωρούμε τα μέσα Ζ και Θ των ΑΔ και ΑΕ καθώς και τη διχοτόμο 

Αδ της γωνίας ΔΑ̂Ε. 

α)  Να αποδείξετε ότι ΑΔ = ΑΕ.                                (Μονάδες  9) 

β) Αν Κ τυχαίο σημείο της διχοτόμου Αδ, να αποδείξετε ότι ισαπέχει από τα μέσα Ζ και Θ.      

                                                          (Μονάδες  9) 

γ) Αν το Κ είναι σημείο της διχοτόμου Αδ τέτοιο ώστε ΚΖ = ΑΖ,  να αποδείξετε ότι το 

τετράπλευρο ΑΖΚΘ  είναι ρόμβος.                                           (Μονάδες 7) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται οξυγώνιο ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ. Φέρνουμε τμήμα ΑΔ κάθετο στην ΑΒ και 

τμήμα ΑΕ κάθετο στην ΑΓ με ΑΔ = ΑΕ. Θεωρούμε τα μέσα  Ζ, Η και Μ των ΔΒ, ΕΓ και ΒΓ 

αντίστοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. Τα τρίγωνα ΑΔΒ και ΑΕΓ είναι ίσα.                               (Μονάδες 7) 

ii. Το τρίγωνο ΖΑΗ είναι ισοσκελές.                                   (Μονάδες 6) 

iii. Η ΑΜ είναι μεσοκάθετος του ΖΗ.                             (Μονάδες 7)  

β) Ένας μαθητής συγκρίνοντας τα τρίγωνα ΑΔΒ και ΑΕΓ έγραψε τα εξής: 

« 1. ΑΔ = ΑΕ από υπόθεση 

   2. ΑΒ = ΑΓ πλευρές ισοσκελούς τριγώνου 

   3. ΔΑ̂Β = ΕΑ̂Γ ως κατακορυφήν 

Άρα τα τρίγωνα είναι ίσα έχοντας δύο πλευρές ίσες μια προς μια και την περιεχόμενη γωνία 

ίση». 

Ο καθηγητής είπε ότι αυτή η λύση περιέχει λάθος. Μπορείς να το εντοπίσεις;      (Μονάδες 5) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Έστω ισοσκελές τρίγωνο ΒΑΓ με Α̂ =  120𝜊. Φέρουμε ημιευθεία Αx κάθετη στην ΑΓ στο Α, η 

οποία τέμνει τη ΒΓ στο Δ.  Έστω Λ το μέσο του ΑΒ και  Κ το μέσο του ΔΓ. 

Να αποδείξετε ότι:   

α) Το τρίγωνο ΑΔΒ είναι ισοσκελές                                 (Μονάδες 8) 

β) ΔΓ = 2∙ΒΔ                                  (Μονάδες 8) 

γ) ΛΔ // ΑΚ                                  (Μονάδες 5) 

δ) ΑΚ = 2∙ΛΔ                                  (Μονάδες 4) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Έστω τρίγωνο ΑΒΓ με διάμεσο ΑΜ τέτοια ώστε ΑΜ=ΑΒ. Φέρουμε το ύψος του ΑΚ και το 

προεκτείνουμε (προς το Κ) κατά τμήμα ΚΔ=ΑΚ. Προεκτείνουμε τη διάμεσο ΑΜ (προς το Μ) 

κατά τμήμα ΜΕ=ΑΜ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΔΕ⊥ΑΔ και ΔΕ=2ΚΜ.                                               (Μονάδες 7) 

β) Το τετράπλευρο ΑΒΕΓ είναι παραλληλόγραμμο.                              (Μονάδες 6) 

γ) Το τετράπλευρο ΑΒΔΜ είναι ρόμβος.                              (Μονάδες 6) 

δ) Η προέκταση της ΔΜ τέμνει το ΑΓ στο μέσον του Ζ.                            (Μονάδες 6) 

 

 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Έστω ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με Α̂ =  90𝜊 και Δ και Ε τα μέσα των ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. Στο 

τμήμα ΒΓ θεωρούμε σημεία Κ και Λ ώστε ΔΚ = ΚΒ και ΕΛ = ΛΓ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΔΚ̂Λ = 2 ∙  Β̂ και ΕΛ̂Κ = 2 ∙  Γ̂ .                             (Μονάδες 10) 

β) Το τετράπλευρο ΔΕΛΚ είναι παραλληλόγραμμο.                                                       (Μονάδες 9) 

γ) ΔΕ = 2 ∙ ΔΚ.                                                                      (Μονάδες 6) 

 

 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Έστω τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ>ΑΓ), ΑΔ το ύψος του και Μ το μέσο του ΑΒ. Η προέκταση της ΜΔ τέμνει 

την προέκταση της ΑΓ στο σημείο Ε ώστε ΓΔ=ΓΕ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) Β̂ =  Ε̂.                                            (Μονάδες 8) 

β) Γ̂ =  2 ∙ Β̂ =  ΑΜ̂Δ.                                   (Μονάδες 10) 

γ) ΓΕ < ΑΓ.                                   (Μονάδες 7) 

 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Έστω τρίγωνο ΑΒΓ, ΑΔ η διχοτόμος της γωνίας 𝛢̂ και Μ το μέσον της ΑΒ. Η κάθετη από το Μ 

στην ΑΔ τέμνει το ΑΓ στο Ε. Η παράλληλη από το Β στο ΑΓ τέμνει την προέκταση της ΑΔ στο Κ 

και την προέκταση της ΕΜ στο Λ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α)    Τα τρίγωνα ΑΕΜ, ΜΒΛ και ΑΒΚ είναι ισοσκελή.                          (Μονάδες 15) 

β)   Το τετράπλευρο ΑΛΒΕ είναι παραλληλόγραμμο.                          (Μονάδες 10) 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Έστω ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και ΑΔ διάμεσος. Στο τμήμα ΑΔ θεωρούμε τυχαίο 

σημείο Κ από το οποίο φέρνουμε τα τμήματα ΚΖ και ΚΕ κάθετα στις ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα.  

α)  Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΚΒΓ και ΚΖΕ είναι ισοσκελή.                           (Μονάδες 8) 

β) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΖΕΓΒ είναι ισοσκελές τραπέζιο.                    (Μονάδες 10) 

γ)   Ένας μαθητής στην πορεία της λύσης του έδωσε το εξής επιχείρημα: 

«Το τμήμα ΑΔ είναι διάμεσος στη βάση ισοσκελούς άρα ύψος και διχοτόμος του τριγώνου 

ΑΒΓ και μεσοκάθετος του ΒΓ.  Οπότε και το τρίγωνο ΒΚΓ είναι ισοσκελές.  

Τα τρίγωνα ΑΒΚ, ΑΓΚ έχουν: 

1. ΒΚ = ΚΓ 

2. 𝛣𝛢̂𝛫 =  𝛤𝛢̂𝛫 επειδή ΑΚ διχοτόμος της 𝛢̂. 

3. 𝛢𝛣̂𝛫 =  𝛢𝛤̂𝛫 ως διαφορές ίσων γωνιών ισοσκελών τριγώνων. 

Άρα τα τρίγωνα είναι ίσα βάση του κριτηρίου Γωνία Πλευρά Γωνία.» 

 

Ο καθηγητής είπε ότι η απάντησή του είναι ελλιπής. Να συμπληρώσετε την απάντηση του 

μαθητή ώστε να ικανοποιεί το κριτήριο Γωνία –Πλευρά- Γωνία διατηρώντας τις πλευρές ΒΚ 

και ΚΓ.                                                                              (Μονάδες 7)  

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ < ΑΓ και το ύψος του ΑΗ. Αν Δ, Ε και Ζ είναι τα μέσα των ΑΒ,ΑΓ και 

ΒΓ αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι :  

α)  το  τετράπλευρο ΔΕΖΗ είναι ισοσκελές τραπέζιο.                      (Μονάδες 8)         

β)  οι γωνίες ΗΔ̂Ζ και ΗΕ̂Ζ είναι ίσες .                               (Μονάδες 8) 

γ)  οι γωνίες ΕΔ̂Ζ και ΕΗ̂Ζ είναι ίσες.                                (Μονάδες 9) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ<ΑΓ και η διχοτόμος του ΑΔ. Στην πλευρά ΑΓ θεωρούμε σημείο Ε 

τέτοιο ώστε ΑΕ = ΑΒ.  

Να αποδείξετε ότι :  

α) τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΔΕ είναι ίσα.                  (Μονάδες 7) 

β) η ευθεία ΑΔ είναι μεσοκάθετος του τμήματος ΒΕ.                            (Μονάδες 9) 

γ) αν το ύψος από την κορυφή Β του τριγώνου ΑΒΓ τέμνει την ΑΔ στο Η τότε η ευθεία ΕΗ είναι 

κάθετη στην ΑΒ.                                                         (Μονάδες 9) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Έστω ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) και Μ το μέσο της ΒΓ. Φέρουμε ΓΔ⊥ΒΓ με ΓΔ=ΑΒ (Α,Δ 

εκατέρωθεν της ΒΓ).  

Nα αποδείξετε ότι: 

α) ΑΜ // ΓΔ.                       (Μονάδες 6) 

β) η ΑΔ είναι διχοτόμος της γωνίας ΜΑ̂Γ.                             (Μονάδες 7)  

γ) ΔΑ̂Γ = 45ο − 
Β̂

2
.                    (Μονάδες 7)  

δ) ΑΔ < 2 ΑΒ.                       (Μονάδες 5) 

 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ < ΑΓ. Από το  Β φέρουμε κάθετη  στην διχοτόμο ΑΜ της 

γωνίας Α, η οποία τέμνει την ΑΜ στο Η και την ΑΓ στο Δ. Στην προέκταση της ΑΗ (προς το Η) 

θεωρούμε σημείο Ζ τέτοιο ώστε ΑΗ = ΗΖ και έστω Θ το μέσο της πλευράς  ΒΓ. 

Να αποδείξετε ότι 

α) το τετράπλευρο ΑΒΖΔ είναι ρόμβος.                  (Μονάδες 9) 

β) ΗΘ // ΒΖ.                                  (Μονάδες 9) 

γ) ΗΘ =  
ΑΓ−ΑΒ

2
                                             (Μονάδες 7) 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Στο παρακάτω σχήμα φαίνονται οι θέσεις στο χάρτη πέντε χωριών Α, Β, Γ, Δ και Ε και οι 

δρόμοι που τα συνδέουν. Το χωριό Ε ισαπέχει από τα χωριά Β, Γ και επίσης από τα χωριά Α 

και Δ. 

α)  Να  αποδείξετε ότι:  

i. η απόσταση των χωριών Α και Β είναι ίση με την απόσταση των χωριών Γ και Δ.  

                                             (Μονάδες 5) 

ii. αν οι δρόμοι ΑΒ και ΓΔ έχουν δυνατότητα να προεκταθούν, να αποδείξετε ότι 

αποκλείεται να συναντηθούν.                  (Μονάδες 5)   

iii. τα χωριά Β και Γ ισαπέχουν από τον δρόμο ΑΔ.                (Μονάδες 8) 

β) Να προσδιορίσετε γεωμετρικά το σημείο του δρόμου ΑΓ που ισαπέχει από τα χωριά Α και 

Δ.                                  (Μονάδες 7) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με ΑΒ > ΑΔ και οι διχοτόμοι των γωνιών του ΑΡ, ΒΕ, ΓΣ και ΔΤ (όπου 

Ρ, Ε στην ΔΓ και Σ, Τ στην ΑΒ) τέμνονται στα σημεία Κ, Λ, M και N όπως φαίνεται στο παρακάτω σχήμα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τετράπλευρο ΔΕΒΤ είναι παραλληλόγραμμο.                   (Μονάδες 7) 

β) το τετράπλευρο ΚΛΜΝ είναι ορθογώνιο.               (Μονάδες 8) 

γ) ΛΝ // ΑΒ               (Μονάδες 5)  

δ) ΛΝ = ΑΒ – ΑΔ               (Μονάδες 5) 

 

 



 

1 

 

ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται οξυγώνιο ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΓ=ΒΓ). Η μεςοκάθετη ε τησ ΑΓ τζμνει την 

προζκταςη τησ ΑΒ (προσ το μζροσ του Β) ςτο ςημείο Μ  και την ΑΓ  ςτο Ζ. Στην 

προζκταςη τησ ΜΓ (προσ το μζροσ του Γ) παίρνουμε ςημείο Ε τζτοιο ώςτε ΓΕ=ΒΜ. 

α) Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΜΓ είναι ιςοςκελζσ.          (Μονάδεσ 8) 

β) Να δειχτεί ότι τα τρίγωνα ΑΓΕ και ΓΒΜ  είναι ίςα.       (Μονάδεσ 10) 

γ) Να δειχτεί ότι το τρίγωνο ΑΜΕ είναι ιςοςκελζσ.         (Μονάδεσ 7) 

 


